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'kre,falfs vera mìfcentes. Veruni hperìtìorì- 
ìusomniavelmrfa fuìjfe velcontempla fci~ 
mus, ñeque aliadaàhuc feceptum, quo omnk 
circuii dimenfio niteretur, prater unum ìlludy 

majorem ejfe eum inscripto fbi poligono, cir- 
cumfcripto vnnorem. Nos autem propìorem 
delermnationen mnc exbihemm ojlendimuf-

,^¿^Wduobusfumptis polygo- 
nis proportione mediis inter in- 
fcriptumcircumfcriptumqueip^- 
iìs fimiIe,minoris eorum perime
ter circumferentià circuii major 
exiftit, reliquum vero polygo
num eàdem proportione circuii 
aream exuperat. Et hoc quìdem ut in
ter ea qua demonflraturì [amm ^  dî cilli- 
mum S  contempktìone pracipuc dìgnum vi- 
deatut,alia tamen funt nonaccuratiora modo, 
fed qua S  ufu magis ptolentur-, qua fane bici 
inantecê umnon recenfeHmut, quippeinfe-

quen- ■
UVA. BHSC. SC 12521_2



quentiiìus reñm percipienda. Brevker tamen' 
^uìd findm Geometm confermi expofuiffe 
proderit, cum non mìmnam hahant utili- 
tatù commendationem. Cum igitur dupli- 
cem propofti trañationem injìituerimui y 
primìim ea tradendo quorum demonjlratìo- 
confuetis Geometria elementis contenta efiy 
deinde centrorumgravitatis quoque confidera- 
tionem adbikndo : in priorihm quidem illud 
explicatum reperietur, quomodo non tantum 
eircumferentia tot'i, fed arcui cutlihet dato 
leUa linea aqualu invemenda fit  ¡ expedita, 
raim e ad Mechamcaicon^Tuñienes,quaque 
vel fukilijúm íu earum mìnimi frufiretur. 
^om odo item números exercentihm periphe- 
ria addiamelrum ratio, quani Archimedesex 
folygonkiaterum 96 eruit, per dodecágona 
fola comprohri q-ueat. E x  polygonü autem 
laterum 10800 ?̂  cum ih qui veterem in f- 
fiunt viam vix  hi peripberia termini exi-

3  fiant
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ß d t 6 i S s i S s 2 ^ 6 2 8 } i 8 s  s ß d ä a m e t r u .  

partium 2 o.o o o o o o , mßra Methodo iß  
proäiijfe cermturfi 2 8 3 1 8 5 3 0 7 1 7 ^ 5  8 4 ,  

<5:28 3 1 8  y 3 0-7175) 5.8 9; femperque duß- 
cem ehlneri verorum c-haiaäeruvi numerum, 
■qiiacunque later um multitudine poligona ad- 
hibeantur. ^ o d  (juidem certa ratione con~ . 

tìngere perfpeximmficuti^ quadratum cu~ 
ju[que numeriUs totidem.quot lattacbara^e  ̂
rilm plerumque mßhuitur. At major a etiam 
compendia centrorum gravitath proprietas 
ßhinißrat, S  ptopim qmdammodo adper- 
feäionem infupernbtliiprohlematüper Im  ac- 
ceßifevidemur. Cert'eadArchimeàospefi- 
pberia limites conftituendos,folo nunc tnfcripti 
trigoni cognito latereindìgemus. E fexagintä- 
gülo autem inter ho fee earn contineri prohmta 
3 i 4 I 5 9 2 ( Ì 5 3 8  ^ 3 1 4 ^ 5 9 2 ( ^ 5 3 3  

ptàdiametropartium l o o o o o o o o o  o,cum 
filila  m thdo vix iß. producantur 3 1 45,

3 1 4 0 .
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3 1 4 0 .  Adeo ut trìplmjam &  ultra f t  verarum 
hlc notar um mmerus, fm t per pracedentìa du- 
pks}&pctpetuo quìdefucce^u^haudaliter quam 
in majorìimMmem cuhum fui lateris trìplum efe 
anìmadvertitur.Ergo pojlbac [i qui falsa circum- 
ferenttà magnitudine definient,pernumerofa pò- 
l^gManonrefutahntur, fedcalculobnvimini- 
méque intricato,quemque erroris infmulare,quod 
baìlenus ferlfolitifuntjjaud facilepofint. Ad 
bacfquid infubtenfarumCanone,que emendatura 
haheri quantum referat omnes fciunt, in eo-con- 
texendo f i quìderitadmî um aut aliunde perver- 
fumirrepferit, non difficile erit borumope refiî  
tuere,cumalia nunc ratione ex infcriptis incircu’- 
¡0 longitudini arcuum quilm fuhendunturitwe^ 
nife liceat. ¿̂mràmo S  omni Canonum auxilio 
dejlitutiso¡lendimui,quopaQoexlateril>ítstfian- 
gulorum datis ángulos eoruminveftigare queant, 
utMnquaniduoramfecundorm fcrupuloram ft  
a vero dijfenfus, fa^e ne mius quidmUrtü. Et
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Im  mdmnonhvìacommodavìfam tri confidi-' 
vius.Comperimusmtem &  Kenatuni Cane\mm, 
cujas viri inventiscum Vhilofophìa univerfa tum 
Mathefis plurimumillufirMa e^, nonnulla qua 
bue fpeSent fcriptis mandale. Ea vero defunUo 
ipfo in commentariis reperta feruntar, ncque ad- 
hac tefcire petuimus qua indaflrià aut eventu 
hifce manm admoverit. VVillehrordì autem 
Snellii geometra nuditi Cjclometricui extat, 
multo labore confcriptm, quiquemnìs in bis ejl. 
Atqae ille non exiguam laudem promeritm vidê  
retar, f i  precipua duo tbeoremata, qaihm omne 
id opus velutfundamentis faperflru l̂um ejl, de- 
monjìrarepotaijfet. Sedquasihipro demonflra- 
tionibm hakripoftulat, propofitam minime com- 
probant : ipfa vero tbeoremata, jìcat in utroque 
evidenti ratione nos ofendimos, praclaram con- 
tinmt veritatm. Et ea quidem fequentibm me- 
rito inferendaputammus, quod caufa eorum h 
noftris pendeant imntìs.

C  H R I-
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C h r i s t i a n i  H v g e n i i , C o n s t . F .

D E

CIRCVLI MAGNITVDINE
■ I N  V  E N  T  A. 

T h e o r e m a  I. P r o p o s i t i o  I.

I  Circuit fortioni tr 'mngulum maximum 
infcribatur ^  portionibus reltquü trian
gula ßmiliter infcríbantur  ̂ erit triangulum 

primo defcriptum duorum ßmul quiß in portionibus 
reltíiuü defcripta funt minus quam quadruplum,

^  Sro circuii portio a  b c  , cujusdiameter b  d ; ma
ximum autcm infcriptum fie triangulum a  b c,

hoc eft, quad baiin 
B &  altitudinem ha-

beat cumportionc 
eandem. Et reli- 
quis duabus por- 
tionibus infcriban- 

>^tur triangula item 
maxima AE B , B F C .  

pico  triangulum a  b  c minus eíTe quam quadruplum
A  trian-

^ &
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i  C h r i s t i a n i  H u g e n i i

triangulorum a  e b, b f  c  íimul fumptorum. J u n g a -  
tur enim e f ,  q u x  fecet diametrum portionis ín puti
d o  G. Q u o n i a m  igitur arcus a  b bifariam dividitur i a  
E p u n d o j c r i t u t r a q u e h a r u m  e a ,  e b,  major  dimidiá a b .

Quamobrem qua- 
B dratum a  b minus

erit quam quadru
plum quadrati E b 
vel E A.  Sicutau
tem quadratum a b  

 ̂ ad qiiadr. e  b , ira 
eft D b ad b G lon- 

gitudine;quíaquadratum qufdcm a b  asqualecft redan- 
gulo quod á D B &  circuii totius diametro continetur, 
quadratum vero e b acquale redangulo fub eadem dia
metro &: reda b g . Minor igitur eft b d quam quadra- 
pia B G. Sed A c minor eft quam dupla E F,  quo
niam hascipfi A B xquatur. Ergopatet triangulum a b c  
minuseíTequam odupfumtrianguli e  b f , Huicautem 
triangulo a^quantur íingula a  e  b b f  c. Ergo utnufquc 
íimul triangulum a b c  minus ent quam quadruplum. 
Quod erat oftenden dum.

T h e o r . I I .  P  r  o p . I I .

S Ifuerit circuii fortio femicirculo minor, ̂  ßtper 
e adern baß triangulum  ̂cujus latera fortionemcon* 
tingant e ducatur autem qua.contingat fortianem in 

yertice: Hxc à triangulo díBo triangulum abßcindet 
majus dimidio maximi trianguh intra f  ortionem de- 

Jcrifti^

Eßo
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DE C i r c u l i  M a g n i t u d i n e . j

If Sto circuii portio femicirculo minor a b c ,  cujus 
'vertex b . Et contingant portionemad terminos ba- 

iìs red x  A E, CE, quas conveniant in e: convenient 
enim quia portio femicirculo minor eft. Porro duca- 
tur F G,  quas contingatipfamin vertice b ; &  jungantur

a b , b  c . Often- 
^  dendum eft ita-

que, triangulum 
F E G majus efl'e 
dimidio trianguli 
a b c ,  Conftac 
triangula a e c , 
F E G,  item a f b ,  
b G c  xquicruria 

ciTe, dividique f  c ad b bifariam. Utraque autem il- 
mul F E,  E G ,  major eft quam f  gì  ergo e f  major quam 
F B, vel quam f a .  Totaigitur a e minor quam dupla 
F e.  Quare triangulum f  e g  majus erit quarta parte 
trianguli a e c.  Sicutautem f  a ad a e,  ita eft altitu- 
do trianguli a  b c  ad altitudinem trianguli a e c , &  
bails utrique eadem a c. Ergo,quum f  a  fit minor quam 
fubdupla totius a  e,  erit triangulum a b c  minus dimi
dio triangulo a e c.  Hujus vero quarta parte majus 
crat triangulum f  e g . Ergo triangulum F e g majus di
midio trianguli ABC.  Quodoftcndendumfuit.

T h e  OR. I I I .  P r o p . I l i .

OMnü circuii fort io ad maximum triangulum in^ 
fcriftummajorem rationem haht quam ß/qui^ 
tmiam^

A  t Efto
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4  C h r i s t i a n i  H u g e n i i

TJ Sto Circuii porno cui maximum fit iiifcriptum trian- 
-^gulum ABC.  Dico portionem ad didum triangu- 
lum majorem rationem habere quam quatuor ad tria, 
Infcribantur enim &:reliquis portionibus duabus maxi
ma triangula a d b , b e c. Itaque mmus eft triangu- 

I. hu). lum ABC quam illorum iìmul quadruplum ac proin
de fpatiumaliquod adj ungi poteft triangulo ABC, quod 
una cum ipfo minus etiam fit quam quadruplum dido- 
rum fimul triangulorum a d b , b e  c .  Efto itaque ea 
ratione adjedum triangulum a F c ,  ut totum fpatiuni 
A  B c F minus fit quam quadruplum triangulorum a db, 
BEO.  Et porro inrefiduis portionibus maxima triangula

infcribi in telligan- 
turùtemqueinre- 
fiduisfemper, do
nee portionesqui- 
bus poftremùm 
infcribenturfimul 
minoresfinttrian- 
gulo A c F , hoc 
enim fieri poteft.

Itaque^: triangula poftremùm infcripta fimul triangulo 
A c F minora erunt. Quia autem fpatii a b c f  quarta 
parte majora fiint duo fimul triangula a  d b , b e o .  
Rurfufqiie quarta horum parte majora triangula qua
tuor, quæ portionibus reliquis iní'cribuntur. Et horum 
quarta majora fimiliter, quæ deinceps : acque ita conti
nue, fi plura fuerintdefcripta. Erit propterea fpatium ex 
quadrilatero a b g f  &  cæterisinicripris triangulis, &  
triente eorum*, quæ poftremo infcripta erunt, compofi- 
tum,majusquamfeiquitertiumipfius quadrilateri abcf .  
Hoc enim ab Archimede demonftratum eft,quod fi fue- 
rinc fpatia quotcunque racione quadrupla, ea omnia

fimul
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D E  C i r c u l i  M a g n i t u d i n e . 5 
fimul cum trience minimi ad maximum rationem habe- 
bunt ferquicertiam. Dividendo itaque, triangulaomnia 
intra portiones a  d b , b e  c  defcriptacum tríente po- 
ftremo defcriptorum majora erunt tertia parte i'patii 
A B c F.  Sed triens didus minor eil tríente trianguli 
A c F.  Igiturdempto illinc tríente poftrcmo infcripto- 
rum ; à fpatio autem a  b c f  ablato triangulo a  f c, 
erunt triangula omnia intra portiones a  d  b , b e  c  de- 
fcripta, majora tríente trianguli a b c  Quare compo- *33>ŝ Blem. 
nendo , tota figura red:ilínea portioni a b c  infcripta 
major quamfefquitertia trianguli a b c ,  multoque ma- 
gis portio ipfa. Quod erat demonftrandum.

T h e o r . I V.  P r o p . I V.

OMnù circuii forilo femicirculo minor  ̂minor eB 
duabus tertiù trianguli e an dem cum ipfa haßn 

hahentis  ̂^  latera fortionem contingentia,

■p Sto circuii portio femicirculo minor A b c, &  con- 
-■^dngantipfamadterminosbaiìsredae a d , c d , quas

conveniantin pun
ito d .  D ico Por- 
tionem a b c  mi- 
norem effe dua- 
bus tertiis trianguli 
A D c . Ducatur e- 
nim EFqu^portio- 
nem contingat in 
vertice b, Òc mfcri- 
batur ipiì triangu
lum maximú a b c .
Quum igitur trian

gulum E DF  majusiìtdimidio trianguli a b c *,  mani- *S2.huh
A  3 feilum
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feftum eft ab ilio partem abfcindi pofle, ita ut relíquum 
tamen majus fit dimidio didi a b c  trianguli. Sit igitur 
hoc pado abfciflum triangulum e d g. Et ducantur 
porro xedic h i, k l ,  quæ portiones reliquas a mb,

B N c  in verticibus 
fuis contingant, 
ipiifque portioni- 
bus triangula n)a- 
xima infcribantur. 
Idemque prorfus 
circa reliquas por
tiones fieri intelli- 
gatur, donee tan- 
demportionesrefi- 
duæ fimul minores 
fint quam duplum 

trianguli e d c. Erit igitur infcripta portioni figura 
quçdam redilinea,atque alia circumfcripta.Etquoniam 
triangulum e g f  maj us eft dimidio trianguli a b c ;  &: 
riirius triangulan E i, k f  l ,  majora quam dimidia trian
gulorum a mb,  B N cj idqueeadem Temper ratione in 
reliquislocumhabet, ut triangula fuperportionum ver
ticibus conftituta, eorum quæ intra portiones ipfas de- 
fcriptafiinr,majora fint quam fijbduplarapparet triangu
la omnia extra portionem pofita etiam abique triangulo 
E G D majora fimul eflfe quam dimidia triangulorum 
omniumintraportionem defcriptorum. Atquiiegmen- 
torumin portione reliquorum triangulum quoque egd 
majus eft quam fubduplum. Ergo triangulum e d f  fi
mul cum reliquis triangulis, quæ funt extra portionem, 
majus erit dimidioportionis rotius a b c .  Quare multo 
naagis fpatium à redis a d, d c ó¿ areu a b c  compre- 
hcniìim majus erit portionis a b c  dimidio. Ac proindc

trian-
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D E  C l K C U L I  M a G K T I T U D I N E .  7 ----  ̂^
tnan gu h im  a  d c  m ajus q u am p ortio n is  a  b c  fcfqui-  
altcrum . Q u o d  cracdem onftrandura.

T h e  O R . V. P r o p .  V.

OMuù cìrculns major efl folygono <zqualtum Ute  ̂
rum phi inferi f  to ^  triente excejjm qtto id po
lygonum fuperat aliud mfcriptam fubduplo laterum 

numeror.

E Sto circulus centro c j  iìtqucipfiinrcriptum  p o ly g o 
num  sequalium la terum ,quorum  un u m  fit a b .  A t q u e  

alteru item p olygon u m  iìtinfcriptum  > cujus bina latera  
A D -DBjiubtendat a  b , H o c  igitur p rio rep olygo n o  majus  
eft. Sit autem  exceiTus trienti acquale h  Ipatium. D i c o

circu lu m  m a jorem  eiTe 
p o lyg o n o  a D B una cu m  
{patio H. D u c a n t u r e n im  
ex cen tro  redae c a ,  c b .  
Q u o n ia m  igitur p o r-  
tio circuii A D B m ajor  
eft q u am  fefquitertia 
trianguli a  d b iibi in-  
fcripti *> erunt portiones 3.hu% 
A D, D B, ilmul m ajores  
triente trianguli a  d b. 
Q u a m o b r e m  &  f e d o r  
C A B  m ajor erit utriique  
iìmul quadrilatero c  A d b  

S t r i e n t e  trianguli a  d b .  S ic u t  au tem  f e d o r  c  a b ad  
circuì um to tu m , ita eftq u a d n la te ru m  c  d b a ad p o ly
g o n u m  A D B, &  ita q uoque triens trianguh a d b ad  
tricn tcm excciT u spolygon i a d  b iu p r a p o ly g o n u m  ab»

E r g o
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C h r i s t i a n i  H u g e n i i  
Ergo manifeftum eft circulum quoque totum majorem 
fore polygono a  d  b una cum tríente exceíTus quo po
lygonum A D B fuperat polygonum a  b, hoc eft, una 
cumfpatio H. Quod erat detnonftrandum.

T h e o r » VI .  P r o p . V I.

OMnü circulus minor efl duabus tertiü po lygoni 
^qualmm later um ßbi circumfcrifti tríente 
folygonißmilü inßripti,

TJ Sro circulus cujus centrum a, infcribaturipíi po- 
•^lygonumlaretíbussequahbus, quorum unum íit b c ; 
&aliudíimílecírcumrcríbatur F e  c ,  cujus latera circu
lum contingant ad occurfum angulorum polygoni prio-

ris. Dico circulum mino- 
rem efíe duabus tertiis po
lygoni F E O  íimul cum 

G tríente polygoni b c . D u-  
cantur namque ex centro 
reótas ab , a c . Igiturquo- 
niam fuper bafi portionis 
B D c confiftit triangulum 
b E c, cujus latera portio- 
nem contingunt, erit ipfa 
minor duabus tertiis trian
guli B E c *. Itaqueíi trian

gulo ABC addantur duâ  tercia: trianguli b e  c ,  hoc eft, 
duas tertiíE exceíTus quadrilateri a  b e  c fupra triangu
lum ABC,  exutrifque compoíitum ípatium majus erit 
feíVore circuii a b c . Idem eft autem, five triangulo a b c  
addantur duíc tertian exceíTus d i d i , five addantur dusc 
tcrtias quadrilateri a  B e  c , contraqueauferantur dua:

tercias
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DE C r 8. C U I !  M a g n i t u d i n e .   ̂
Tertiac trianguli a  b c  : hincautcmfiuncduse certi« qua
drilateri A B E C  cum tnente trianguli a b c .  Ergo ap- 

^parctXedorem a  b c  minorcm eile duabus tertiis qua
drilateri A B £ c trientetrianguli a  b c . Quarefuin- 
ptis omnibus quoties fcdor a b c  circulo continetur, 
cotus quoque circuIus minor cric duabus tertiis poly- 
goni circumfcripti F e g  & :críente iafcriptib^. 
erat oièendendura.

T h e o r . V II. P r o p . V IL

circuii àrcumferentia major eflperimetri 
polygoniiiequalìum Uterumßbi infcriptiy^ trien^ 

te excejfus quo perimeter eadem fìiperat pehmetru'm aU 
terius polygoni infiripti fubduplo laterum numero.

TjSto circulus a  b,  centro o, cuiinfcribaturpolygo- 
*^numa2quilaterum a  c  d , atque alterum duplo latc-

£ K

-ix  H a a
rum numero A E cìb d ìv Sicque redaie tartjualis pcn- 

'■ B metro
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metro poiygoni a e c b d f , g h  vero íequalis períme
tro polygoni A c D.  Exceíl'us igitur penmetrorum eft 
H r, cujus triens i k  adjiciatur ipíi g i .  Dico tota g k  
majorem eíTecircuii a b  circumferentiam. Infcribatur 
enim circulo tertium polygonum aequilaterum a l  e m c , 
quodíitduplo numero kterumpoiygoni a e c b d f .  E c 
íuperlineis g  h, h i, ik , triangulaconftituantur quo
rum communis vertex N, altitudo autem sequalis femi, 
diametro circuii a b .  Igitur quoniam g  h bafisxqualis  
eft perimecro poiygoni a  c ’ d  , cric triangulum c  n h

ícquale polygono, cui bis totktemíuntIatcra,hoc eft,po -̂ 
lygono A E c B D F. Hoc enim patet, du¿lis ex centro 
redis o a  &  o e  , quarum haíc fecet a  c in p. Nam 
triangulum quidem a b o  acquale eft triangulo baíin ha- 
benti AP &  altitudinemradii p E ,  Quanta autem pars eft
triangulum  A E o  p o i y g o n i E C B D F ,e a d e m e ft r e d a  A p

perimetri a  c d. Itaque polygonum a  e c b d f  asqua- 
biturtríangulo CU/US bafis »^alistpcrinjctro-A'C d, al-

- * titudo
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D E  C i r c u l i  M a g n i t u d i n e .  xi 
Titudo autem radio E o : hoc eft, triangulo g n  H.  Eà
dem ratione , quoniam' baiis g r eft æqualis polygoni 
A E c B D F perimetro, &  altitudp trianguli g n i æqua- 
lisradiocirculi, crittriangulum g n  i æquale polygono 
AL EMC.  Itaque triangulum h n i  æquale exceilui 
polygoni ALE M c fupra polygonum a e c b d f .  Trian
guli autem H n I fubtriplum eft ex conftr. triangulum 
i n k .  Ergo hoc æquale erit diàri exceiîus trienti. Quare 
totum triangulum c n k minus erit circulo a b * .  Al- 
titudo autem trianguli æqualis eft circuii femidiametro. 
Ergo evidens eft redam g k  totà circuii circumferen- 
tià minorem eilfc. Quod eratoftendendum.
. Hinc manifeftum eft, fi à fefqùitertio laterum polf-' 
goni cir<:ulo infcripti auferatur triens laterum polygoni 
alterius infcripti fubduplo laterum numero, reliquum j 
circumferentiànìinusefle. Idem enim eft, five perirne, 
tro majori addatur  ̂ excefllis quo ipfa fuperat perime- 
trumminorem.iìveaddaturj perimetri majoris con tra
q u e  auferatur j  perimetri minoris. Hinc autem fît fef- 
quitertium majoris perimetri minùs tríente minoris. 
Quare fi a fexdecim infcripti dodecagoni lateribus duo 
latera infcripti hexagoni, hoc eft, diameter circuii dedu- 
catur, reliqua circuii circumferentia minor erit, aut fi 
ab odo dodecagoni lateribus radius deducatur, reliqua 
minor erit circumferentiæ femiiTe. Hoc au temad coa- 
ilrudionem mechariicam utile eft, quoiiiam exigua eft 
ditFerentia, ficutpoftcaoftehdetur. : . . ■ 

Manifeftum etiam, in omni arcu qui feniicircumfe- 
fentia minor fit, fi ad fubtenfamaddatur'triensexccirus 
quo fubteofa finum fuperat, compoiìtam arcu mino- 
j;emeire, ^ ^

' : > B i  T he OR.
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12, C h r i s  TIA NI H u g e n i i *

T h e o r  ̂ v i  lié P r o p . Vi l i .

C írculo dato^fìadMametriíerminim eontingens du-* 
catur^ducatttr autem ah opfafito diametri termi  ̂

no qu£ circumferentiamfecet occurratqi tangentiduBxr 
erunt interceptai tangentü dua tertia cum trimteejus 
qua ah interfeUionis funBo diametro ad ángulos reUos. 
incidetepm ulanu ah/cijfo adjacente majores.

S t o  círculos cen tro  a ,  diametro b c ;  &  ducatur e x  
* ^ c  r e d a  quæ circu lu m  co n tm gat c  d  : huic a u te m  
o c c u r r a t  d u d a  ab altero diametri termino r e d a  b d ,  
quæ circum feren tiam  fecet in e : fitquc £ F dia m e

tro B c  ad ángulos re< 
®  d o s .  D ic o  tangentis in 

tercepta: c  D duas tertias 
& iimul c u m  triente ipfius 

e  F, areu E c  majores ciFc. 
J u n g a n t u r e n im e n im  A E ,  
E C ;  &  ducatur tangens  
circulum  in e pundo,quaB. 
tangenti c  d o ccu rrat l a .  
G. E r it ig itu r  g  e ipiL g  o  
æqualis.itemque d g  j nam  

fî centro  g  circum ferentia dcfcribarur quæ tra n ica tp e r  
p u n d a  c ,  E,  eadem  traniîbit qu o qu e per d  p u n d u m ,  
quoniam  angulus c  e d  r t d u s  eft. O ften fum  a u te m  
fuit fuprà , duas tertias quadrilateri a  £ g c  u n à  cunv  

* ^ g triente trianguli a  e c  fimul majores effe fedore. a e ^ ^ -  
E ftq u e  quadrilaterum  a  e g c  æquale triangulo bafia
h ab en tid u p la m  c  g , h o c  c f t , c  d ; &  ak iiu d in cm  c  a ^

ir ia n -
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& E  C i r c u l i  M a g n i t u d i n e ^  i j  
triangulum  vero a  e  c  acquale triangulo baiin ipii^E ?■ 
* q u a l e m h a b e n t i5¿ aitituduiem  d td a m  a c. Ita q u e a p .  
p aretd uastertiasquadrilateri a  e g c  ß m u lc u m m e n t e  
trianguli A e  c  acquari triangulo q u ib a iìn  habeat c o m -  
poiìtam  ex duabus tertiis c  d  triente e f ,  altitudi-  
n c m  ve ro  radii a  c .  Q u a r e  ejufm odi q u o q u e triangu
lum  majus c r it fe d o r e  A E G .  U n d e  liquet bafin ipiius, 
h o c  cftjcom pofitam  ex duabus tertiis ipfius g d  &: trien
te ipfius E F ,  m a)orem  eil'c arcu c  e .  Q u p d  erat d e m o n -  
ftrandum.

T  H E O R» I X. P R O IX .

O Mnìs circtdi àrcumferentia minor eß duabns 
tertiis perimetri polygoni aqualium laterum ßbi 

infcripti ^  triente perimetri polygoni ßmilü circum- 
Jcripti,

E S t o  C ir c u lu s  cu ju s a  cen tru m  ;Ä :  infcribatur ei p o ly 
g o n u m  x q u il a t e r u m , cu;us latus c d :  iim ileque aliud

circu m fcn b a tu r la- 
teribus ad  priora  
parallelis, q u o ru m  

^  un u m  fit E F. D i c o  
circutì torius cir-  
cum ferentiam  mi-  
n orem  eiTe duabus  
tertiis am bitus p o 
lyg on i C D  S t r i e n 
te am bitus p o ly g o 
ns E F. D u c a t u r  
n a m q u e  diam eter  
circu ii  B G, quaiil-  

tn u l in fcrip ti p o ly g o n i latus c  d  m edium , dividat in h , 5c
B 5 cir-
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circumfcriptilatus e f  in g, (conílac autem c forepun- 
¿Vurncontaduslateris e f , )  Et ponatur h l  sequalisipíí 
H o,  &  jungantur a  c ,  b c  &producantur, occurratque 
B c laterí e f  in k, produda autem a  c incidet in e

angulum polygoni 
circúfcripci. ( ^ o -  

^ niam igitur h l  æ- 
K qualis H G, eritB L 

dupla ipfius a h :  
Ideoque ut G a  ad 
AH,ita G B ad B L.  
"Major autem eft 
ratio H B ad b t', 
quam g b ad b H; 
quoniam hæ tres 
fefe æqualiter ex.- 
cedunt GB,HB,LB•- 

Itaque major erit rátio o  b ad b l ,  lioc eft, g a  ad -A h ,  
quam duplicata rationis c  b ad b h* Sícut autem g a  

ad A H, itaeft e g ad c  hj &: íícut g b ad b h ,  ita k g  
ad c H. Ergo major erit ratio e g ad c h ,  quàm dupli- 
cata ejus, quam habet k g  ad c h .  Quare major ratio 
£  G ad K g , quam k g  ad c h . Ideoqueduæiim ul^g ,  
c H omnino majores dupla k g.  Et iumptis omnium 
trientibus , erunt trientes utriufque e g  &  c h  iîmul 
majores duabus tertiis k  g.  Quamobremaddito utrim- 
quejpiius c h  triente, erittriens e g cüm duabus tertiis 
c H, major duabus tertiis k  g  cum triente c h. Hifcc 
vero minor etiam eftarcus c g  Igitur duæ tertiie c H 
ilmul cum triente ipfius eg  majores omnino funteodem 
arcu c G. Linde fumptis omnibus toties quoties arcus 
c G circumfereiitiâ totâ contmetur,erunt quoque duæ 
ccrtiæ perimetxi pofygoni c d> cum triente perimetrîî

polygoni
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d e  C i r  c u l i  M a g n i t u d i n e . 
polygoni E F, m a jores circuii totius circum ferentià.
Q uod fuerat oftendendum.

O m n is igicar circumferentisE arcus quadrante minor, 
minor eli iìnus fui beffe de tangentis tnente.

P r o b l e m a  I. P r o p . X.

^erìpheriat ad diametrum rationem inyenire 
quamlibet <T>er¿e fropinqmm,

T V T Ì n o r c m  eiTe peripherias ad  diam etrum  rationem  
A  quam  triplam fefquifeptimam: m ajorem  vero  quam  
3 ; ; ,  A rch im ed es oftendit m fcripto circum fcriptoque ^6 
-laterum polygono. Id em  vero hic per d o d ceag o n a d e-  
monftrabimus.
. Qi^aenim latns infcripti circulo dodecagoni majus 
eft partibus 5176^, qualiumradius condnet i o o q o : duq- 
decim latera proinde, hoc eft, perimetef infcripti dode- 
jCagoni major eritquam 61116^: perimeter autem hexa- 
■goni infcripti eft radii fextupla, ideoquepartium 60000.
Jgitur dodecagoniperimet^.perimetrum hexagoni ex- 
jcedit ampJiùs q^ampartibùs wi6i^ Qùa^e triens cxcef- 
/ìis major erit quamyoi j.' IgifMi dodecagoni perimeter 
«ná cum tríente exceíTiis, quo perimetrum hexagoni fu- 
perat, major erit aggregato partmm &: 7C5Í, hoc
cft, partibus 62 îí2,. Atquehifeepiroinde omnino major 
crit circuii peripheria*. Eft autem major ratio 6í82z ad 7,hu'¡. 
2Ì0Q00, longitudinem diametri , quam ad i. Ergo 
omnino etiam perípherias ad diametrum ratio major
erit/ Cu
i ' Rurfus quonian) latus;dodecagoni infcripti minus eft 
partibus 5i7(íf. Erunto^o.latera» hpceft, f perimetri 
inkiora quam 4i4iij. Item quia latus dodecagoni cir-

cum *
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cumfcnpti minus eft quam 55^9, crunc quatuor latera, 
hoc eft, triens perimetri minor quam 2143^. Quamo- 
brem j  perimetri dodecagam'inicriptt cum tríente peri
metri circumfcripti minores crünc quam ̂ ¿847). Sed 

*jp.huí, iftis íímul minor etiam eft círcuh circumferentia *. 
Ergohæcaddiametrum omnioo minoreni habebitra- 

ttionem, quam <318477 20000; &: multo minorem 
proinde, quam ^2857^ ad 20000, hoc e ft, quam tríplam 
lefquifeptimam. Demonftratiitaque Tunt termini Ra- 
tionis peripheriæ ad diametrum, quos Archimedes fta- 

.'tuit. Epfdem vero poftmodum fohus inicripti trigoni 
equilateri iaterc indagato comprobabimus. Porrò m  
propinquior inveniatur ratio plurium laterum poligo
na coniìderanda funt. Intelligatur igitur circumfcri- 
ptum círculo polygonum aliudque infcriptum latCt- 
rum^o. Et præter hicc fubduplo numero laterum in- 
fcriptum, nempetrigintangulum.

Et invenitur -quidem; latus inicripti fexagintanguli 
majus partibus 10467191,qualium radius 100000000 &£ 
latus trigintanguJiminusquam 20^056^3: cujus dimi* 
dium I045i846jeft finusarcusçquantisvïcircumferen^ 
tiæ. Subtenfà aut¿m erat 10467191. Ergo xiifterentia 
Í45444^mínor vera: &  triens difterentia: 478i|,qui addiV 
tusa<i fubtenfam 1046715)1 facit io47i972f Quibusita* 
que major eft arcus V? circumferentia:. D uàis autem 
1 04719727 fexagies fiijnt 62%i855o. -Hifccigiturparti^ 
bus omnino major eft drcumferentia tota. »

Rurius quoniam latus infcripti 60 anguli minus eft 
.quam 10467192, eruntduætertiæipiius minores quam 
6978128. Circumicriptiautem ^oanguli latus cum fit 
minus quam 1048 5̂̂ 6 , erit'tnens ipiìus m inorqiiam  
3495852. Quibus additi? ad 6^78128, fiunt 1047 15^0  ̂

igitur omninoexcedunt ,V circumfercnti«, & ihxiL
gecu.
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D i  C i r c u l i  M a g n i t u d i n e . 1 7  
gccuplum ipfarum, hoc eft 618318800 majus eritcir- 
cumferentia tota. Quod il vero polygona adhibeamus 
laterum 10800, quorum infcripti quidem latus calculo 
Ludolphi Colonienfis Arithmetic! nobihs inventum 

partium58177(>40^ 11(^845? 19 nonunaamphus, fub- 
tcnditurque duobus fcrup. primisi circumfcripti autem 
latus 58177643374053181 non una minus. Prxterear 
que latus polygoni fubduplo laterum numero infcripti, 
quod eft 116555276^02.6x5^13 non una minus. Hinc 
peripheriic longitudo invenitur major quam partium
6 ¿8318)507179584; minor au té quam 62851855071795 89, 
qualium radius 1000000000000000. Solita autem me- 
thodo ex additis infcripti circumfcriptiq;poIygoniiftius 
lateribus, invenietur tantum majorem eíTe peripheriam 
partibus 62851 852, &  minorem 62831855. Patet igitur 
notarum verarum ampHus quam duplum numerum eife 
i. nobis inventum. Hoc autem &: in praccedentibus ita fe 
habet, femperquc evenire neceíTe eft quotcunque late- 
-rum polygonis utamur. At per ea , quas poftea trade- 
mus, tripium numerum notarum facile obtineri appa- 
pcbit.

P r o b l e m a  II. P r o p . X I.

fim ere ferlpherU dati circuii <equalem.

I^Stenfum  eftfuperius, quod odo infcripti dodecago- 
^ ^ n i latera dempto circuii radio minora funt periphe- 
ria dimidia. In conftrudione autcm ut plurimum de- 
fedusanimadverti nequit. Namiiquatermilleiima dia
metri pars accedat longitudini fie inventic, jam dimi- 
diam peripheriam excedet. Quod fic fiet manifeftum. 
Quarum partium radius eft loooo, earum latus dodeca
goni infcripti circulo eft amplius quam 5 ij6 \. Unde la-

C tera
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i 9 C h r i s t i a n i  H u g e n i i
tera o d o  m ajora qu am  4 1 4 1 1 .  &  dem pto radio 10000^ 
erit reliqua m ajor quam  5 14 11 .  c u ifia d d a n tu r  partes 5, 
h o c  eft, diametri, fient jam  31416^; quibus minorem  
eíTe circum ferentiam  dimidiam liquet ex præcedenti*- 
bus. L a tu s  autem  dodecagoili  inicripti facile invenitur,  
quia radius peripheriæfextantem  fubtendit. E ftq u eh æ c  
ratio accuratior q u am  fi tripla fefquifeptimâ utamur. 
N a m  fecun dûm  eam excedetu r peripheriæ longitudo  
am plius qu am  d íam ettii

A l i t e r .

T J Sto datus circulus cujus b c diameter. Dividaturfe-' 
■^micircumferentia b  g  bifariam in d . rehquaveí¿ tri- 
fariaminn & F »  Etjungantur d e , d f , quæ. fecent dia
metrum in G &  H. Erit trianguli g d  h  latus alterum 
unácum bafi g h  quadrante b  d exiguo majus, neque

enim excedet^^v« dia
metri B c. Sciendum 
eft enim fieri d g vel 
D H duobus infcript;i 
dodecagoni lateribus 
icquales. g h  autem 

elateri dodecagoni cir
cumfcripti.Unde qui- 
demjundas d g  &  g h  
majores eíTe conftac 
quadrante b d . Nam 
quia per 8. huj. ©do 

latera dodecagoni circulo infcripti cum quatuor lateri
bus circumfcripti majora funt peripheriâ tota, ideo fum- 
ptâ omnium quarta parte erunt quoque duo latera in-
fcripci cumlatere uno circumfçripti majora peripheriæ

qua-
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DE G i r  e u x  I M a g n i t u d i n e .  i-«> 
quadrante. Porro quoniam latus infcripti dodecagoni 
minus eft quam partium 517^4 qualium b c  z o o o o o : 
erunt latera duo, hoc eft, g  d , minor quam io3528. 
Circumfcriptiautem dodecagoni latus minus eft parti- 
bus 53S90, ipfa nimirum g h . Itaque jundæ una d  g , 
CH eificiunt minus quam 157118.  Atquadrantem B d 
conftat ex præcedentibus majorem efle quam 1 5 7 0 7 9 .  
Ergo differentia minor eft quam partium 59, cum 40 de- 
«auraeificiantj53^T diametri b c .

P r o b l e m a  III. P r o p , X II.

^ ato  arcui cuicmque reSìam <£quaUm 
fumere,

TJ Sto datus circumferentia: arcus c d ,  primum qua- 
id r a n t e  minor, cuireclam æqualem fumere oporteat. 
Dividaturarcus c d  bifariam in e, fitque fubtenfæ c  d 
æqualisreda v g,  Duabus vero c e, e d ,  quæ fubten-

duntarcusdimidios, sequalis f h.  EtipiÌFHjungaturHi 
triens exceffus g H.Erit tota f i  arcui c d qquaHs ferè:adeò 
ut unà fui particulà, quahum uoocontiner,auda,m ajor 
futurafir, etiamiì arcus c d quadrantixqualisdetur. In 
minoribus autem arcubus minor cric differentia. N am ii

C  z fueric
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fuerit datusnon major peripheriæ fextante, linea inven
ta minus quam tôVt fui parte á vera arcus longitudine de- 
fìciet. Et minores quidem eíTe arcubus redas co modo 
inventas confiât ex Theoremate 7. huj. De quantitate 
autem differcntiæ eftoftendendum.

Primùm itaque ponendo arcum c d  quadranti peri
pheriæ æqualem, erit c D reda, hoc eft, f  g , latus qua
drati circulo infcripti, &  minor proinde quam partium 
1 4 1 4 2 2 ,  qualium radius circuii l o c o o o .  c e  autem vel 
E D latus infcripti odogoni, ideoque major c¡uainy6^j(^.

E

Eft autem duplæ e d æqualis f  h. Ergo hæc major 
quam 1 5 3 0 7 2 .  Quare exceflus g h  major quam 1 1 6 5 0 :  
Ethujus triens h i major quam 3885.  Ideoque tota f i  
major quam 156955. Arcus autem c d  cum quadranti 
æqualisponiturminor eft quam 1 5 7 0 8 0 .  Itaque minus 
ab hoc difcrepat reda f  i quam partibus 125,  qualium 
ipfaeft 156955- Quæ utique minus elficiunt quam 
ipfius f i .

Si vero fextans peripheriæ fit arcus cd, erit reda CDy 
hoc eft, F G, latus hexagoni infcripti, ideoque partium 
10000, &: CE vel ED latus dodecagoni, ac proinde major 
quam51764. ciijusdupla ,f h major quam 10352I. unde 
c H major quam 5522; &  h i major quam] Jiy/r- Tota 
igitur f  I major quam io47o|. Arcus autem c d , fextans

peri-
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d e  C i r c u l i  M a g n i t u d i n e .  z i  
peripheriæ,minor£Îî:quam 10471. Ergo dciìciunt lineæ 
FI parcium earundé pauciores quam i f  Quç non æqu^c 
WïôFi.  Porro cum arcus quadrante major datus erit, di
vi dendus eft in parres æquales 4 vel 6 velplures, prouc 
nccuratiori dimeniìone uri voluerimus  ̂fed numero pa
rcs : Earumque partium fubreniìs iìmul fumptis ad^n- 
gendus eft triens exceilus quo ipfæfuperant aggrega tum 
earum quæ arcubus duplis fubtenduntur. Ita namque 
componeturlongitudoarcus totius. Vel liac etiamra- 

' ciorie eadem habebitur,fi arcus reliqui ad femicircumfe- 
rentiam longitudo inveniatur aut fupra eandem excef- 
fus, aut reliqui ad circumferentiam totam, fi dodrante 
major fueritdatus > eaque longitudo adjungatur vel au
feratur à dimidias vel totius circumferentiæ longitudi
ne, quam antea invenire docuimus,

T h e  o R. X . ‘ P r o p . X I I I .

L AtuJ Toly^ni aquilaten circulo infcripti y fro- 
fort ione medium efl inter latus polygoni ßmtlü 
circumfcriftiy dimidium lat pis polygoni infer if ti fuh- 

duplo laterum numero.
X N  circulo cujus centrum a , radius a  b , fit latus in- 
-%cripti polygôni aequilateri b c; latus circumfcripti

fimilis polygoni d e ipfi 
B c parallelum. Ergo pro- 
duda A B tranfibit per d,  
èc A c  per E.  Et fi du
catur c F ipfi A B ad án
gulos redos, ea erit dimi
dium latus polygoni in- 
fcriptr fubduplo numero 

kterum. Itaque oftendendum eft, b c  mediamefiTepro-
C  3 porcione
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po^tione inter e  d &:  c f . Ducacus a g , quic dividat 
E D bifariam, itaqueerit ipia quoque circuii ièmidiame- 
tec; &  ícqualis a  b . Ec quoniam eft utED adcB, fie d a  
ad A b , hoc eft, D A ad a g ; iicut aurem d a ad a  g , 
ita B c ad c F , propter triángulos iimiles d a  g  , b c f . 
Eric proinde ut e d ad c b , ita quoque c b  ad c f . Qiiod 
crac demonftrandum.

L e m m a .

C  Sto linea b c  divifa a:qualiter in r ;  8¿ insequaliter
F, iitque Tegmentum majus f  c; &: fiat b o icqua- 

lis utri^ue iimul b c,  c fj  b m  vero utrique b c , g r . 
Dico majorera eíle rationem r  b ad b f , quam tripli- 
catamejus, quam haber o b ad b m . Sumaturenimipfi 
o M xquahsutraqueiiarum m l, i^p. Qupniam igitur

MO ipfi R F íequalis eft, (nam hoc ex conftt-udionein- 
teiligitur) erit p o  tripla ipiius f  r .  Sed &  b m tripla 
eft B R. Ergo ut b r  ad b m, ita F r  ad p o. Et permu
tando ut b R ad F R,  fie B M ad p o. Major aurem eft 
B o quam b m. Ergomajor erit ratio b o ad o p, quam 
B R ad R F : &c per converiionem rationis minor o b ad 
B P, quam r  b ad b f .  Porro quoniam aequales fiint 
o M, M L ,  major erit rado B o  ad o m , quam b m ad 
m l :  3c per converiionem rationis minor o b ad b m,  
quam mb ads l .  Eodem modo minoradhuc oftendetur 
ratio M b ad b L, quam l  b ad b p. Itaque omnino ratio 
triplicara cjus quamhabet o b ad b m  minor eritquam 
compoiita ex rationibus o b ad b m, b m ad b l ,  b l  
ad JB Pj hb.c eft, quam ratio o b ad è p, Majof autem

erat
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d e  C i r c u l i  M a g n i t u d i n e . 23 
erat R B ad  B F, qu am  o  b ad b p. Ergo om nino m ajor  
erit ratio r  b ad b f ,  quam  triplicata rationis o b adB m.
Quod crat propoiicum.

T h e o r . XI .  P r o p . X I V .

O Mnù circuii circumferentià minor eß minore dua-
rum mediar um froportionaíium inter perímetros

polygonorumßmilium^ quorum alterum ordinate circulo
rnfcriptum ß t  ̂ alterum circumferiptum. Et circulus
minor eß polygono iflü ßmili cujus ambitus majori me-
diarum aquetur,

ESto circulus B d̂ , cujus centrum a .  Et infcribatur ci 
polygonum æquilaterum B c d l ,  fimileque circum- 

fcribatur lateribus parallelis h k m n .  Sitqueperimetro 
polygoni y  KM N æqualis reda t , perimetro autem b c d l  
æqnalis z. Et mterz t  duæfmtmediæ proportiona
les x &  v, quarum x minor. Dico circumferentiam cir
cuii BD minorem efl'eredâx. Et fi fiat polygonum in 
quo Y, cujus perimeter æquetur redæ v , fimile autem 
fit polygono B C D L a u t  h k m n ;  Dico circulum b n  
minorem haberipolygono y.  Diffcatur enim diameter 
circuii F E ,  quæ dividat bifariam latera parallela b c,
H K,  infcripti circumfcriptique polygoni m r  &  e; erit 
autem Epundum contadus lateris » k ,  &: b c  fecabi- 
tur in R ad ángulos redos. Ducatur etiam ex centro 
reda a c k , quæ utriufque polygoni ángulos c & K  bi
fariam fecet, nam hoc ab eadem reda fieri confiât 5 ôc 
jungatur c e ,  îpfiautemce ponaturæqualis c f ; fitque 
duabus his c r , c F tertiaproportionalis c g.  Ergo qua- 
lis polygoni infcripti latus efl: c e  five c F, taliscircum- 
icripti latus erit c g * ,  Ideoque duæ tertiæ c f  h .H .

triente
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14 C h r i s t i a n  I H u g e n i i
.*̂ p.hu]. tríente c c iixnul majores eruncarcu e g * .  Sit autem 

duabus tertiis c f  cum triente c g  sequalis redans.
Ergo &  hxc major eric 
arcu E C.

Et quoniam fe habet 
c R ad c F , ut c F ad 
c G; erit quoque dupla 
c R una cum c f  ad tri- 
plam c R,  hoc eft, utra- 
que fimul b c ,  c  f  ad 
utramque b c, g r ,  ut 
dupla c F una cum c c  
ad triplam c f :  vel fum- 
ptis horum trientibus,ur 
t c T  una cum j  c g  ad 
c F ,  hoc eft, ut s ad c f .  
Quare etiam triplicata 
ratio ejus quam habet 
utraque iimul b c ,  g 5 
ad utramque b c, c K 
eadem erit triplicaras ra- 
tioni s ad c f .  Major 
autem eft ratio r  b ad 
BF quam triplioataejus, 
quam habet utraque ii
mul B c, c F ad utram- 

 ̂ que B c, c R ^ . Ergo
frsc. A. I major eadem ratio r b

a d  B F q u a m  t r ip l ic at a  
c ju s  q u a m  hai j e t  s a d  
c  F , h o c  e f t , q u a m  cu b i  8

/
o ' f H . y

\
A .

\

1
!

/

/

1 .

A M acjcubum c F. Sicut au
stera ad B F. itaeftcubus k b  ad id quod üt ex qua

drato
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D E  C m  C U L I  M a g n i t u d  I N E .  25  
drato R B in B F. Ergo major quoque ratio cubi R B ad 
quadratum R b in b F , quam cubi s ad cubum c F.  
Qjiadrato autem r  b in b F minus eil: rectangulumfub 
R B, B G, in F cj quod iîc oftenditur. Quia enim pro- 
portionales funt r  c, c F, c g,  Eric id quo major me- 
diam excedir, hoc eft, f  g major quam quo media mini
mam , hoc eft , quam F r .  Major autem eft F c quam 
F B Ergo omnino majorent ratio c f  ad F r ,  quam b f  
ad F g.  Et per converiionem rationis , minor ratio 
F c ad c r ,  quam F b ad b g.  Ec permutando minor 
F c ad F B quam c r. ièu a b  ad b g: hoc eft, (fumpcâ 
communialtitudine b r) quamquadrati r b  adredan- 
gulum R b G. Unde quod fît ex redanguio r  b g in F c 
minus eric quam quod ex quadraco r  b in F b, uti di- 
dumfuic. Quum itaque major oftcnfafuerit ratio cubi 
R B ad quadratum r  b in b f ,  quam cubi s ad cubum 
c F f  omnino quoque major eric racio cubi r  b ad foli- 
dum fub redanguio r  B g  in F c, quam cubi s ad cu
bum c F. Et permucando major racio cubi r  b ad cu
bum s,  quam redanguli R B G in F c ad cubum CF,-hoc 
eft, quam redanguli r b  g ^d quadracum c F. Eft au
tem quadraco c F æquale redangulum g c R, hoc eft, 
redangulum fub g  c, r  b, quia proporcionales funt 
c  R,  c F, c G. Itaque major erit ratio cubi r b  ad cu
bum s, quam redanguli r  b g  ad redangulum fub g c , 
RByJioc eft, quamBG ad g c .  SicutautemB G a d c  c ,ita  
KG ad EK. Qjiia enim eft c R ad c g ,  ut quadratum 
C R  ad quadratum c f  ieu quadratum c e: uc autem 
quadratum c r  ad quadratum c e,  ira eft p r  ad p e 
diametrum: Eritidcirco c r  ad c g ,  ut p r  ad p e, Unde 
dupla c p , hoc eft, c b ad c g ,  ut dupla p k ad p e,  hoc 
eft,  ut p R ad P A. Et dividendo, b g ad g c, ut R a  ad 
A p, ieu A E ,  hoc eft, ut R c ad e k ,  quod dicebamus.

D  Icaquc
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 ̂ C  H R I s T I  A N I H u g e n i i  
Icaque m a jo r  q u o q u e  ratio  cubi r b  ad  cu b u m  s ,  h o c  
eft, ratio  trip licata  k b ad  s, q u am  r  c  a d  e k. Eft a u -

tem s m ajorb ften fa ar-  
cu E C .  E r g o  omnino  
m ajor erit ratio triplica
ta R b feu R e a d s e q u a -  
lem arcui e e, quam  r  e  
ad E K. S ic u t a u t e m R C  
a d a r c u m  e g, ita eft pe
rimeter poiygoni B CD L,  
h o c e ft ,  linea z ad c ir -  
cum ferentiam  circuii 
B d ;  E t  licut R c  ad E K ,  
ita perimeter p o iygo n i  
B C D L  ad perim etrum  
p oiygoni H K M N 5 h o c  
ef t , i r a 2 a d T .  E r g o m a 
j o r  quoque triplicat'a ra
tio 2  ad circum feren
tiam totam B Dj quam  a  
ad T.  R a tio  autem  tri
plicata 2 ad X eadem eft 
rationi 2  ad t .  Itaque  
m ajor eft ratio ipiius z  
ad d id a m  circum feren
tiam , quam  2 ad x .  A c  
proinde circum ferentia  
m inor quam  r e d a  x .  
Q u o d  erat dem onftran
dum.

Sciendum  eft autem

duabus tertiis z &  trient e i  : hoc eft, duabus tertiis peri
metri.
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DE C i r c u l i  M a g n i t u d i n e .  
fnctri polygon! infcripti &: triente circumfcripti, quibus 
alioqui minorem eiTc circuii circun)fercntiam conilac 
ex præcedentibus. Nam |  z cum } t  æquantur minori 
duarum mcdiarum fecundûm Aritlimeticam proportio- 
nem, quæ major eft mmoremediarum fecundum pro- 
portionem Geometricam. Jam  vero de polygono y  
demonftrabimus, ipfumvideiiceccirculo b d majus eiTc, 
Quia enim polygonum y  habet ad polygonum fimile 
h k m n  rationem duphcatam ejus quam perimeter ad 
perimetrum : perimeter autem polygoni y  æquatur re- 
OiX v,&:perim . h k m n  ipii t .  habebit proinde poly
gon. y  ad poJyg. h k m n  rationem duplicatam ejus 
quam v  ad t ,  hoc eft > cam quam x  ad t .  Sicuc autem 
polygonum h k m n ad circulum b d , ita eft perimeter 
ipiius poiygoni, hoc eft, linear adcirculi bd circumfe- 
rentiam ; quoniam polygonum æquale eft triangulo ba
iin habenti perimetro fuæ æqualem &  altitudinemradii 
A E,  circulas autem æqualis ejufdem altitudinis trian
gulo cujus baiis circumferentiææquetur. Ex æquaH igi
tur, erit polygonum y  ad circulum bd  ficut x  ad cir
cumferentiam BD. Eft autem x  major oftenfa quam 
B D circumferentià. Ergo &  polygonum y  majus erit 
circulo BD. Q uod erat demonftrandum.

Ex his manifeftus eft OrontiiFineierror, qui circum- 
ferentiæ quadrantem æqualem minori duarum propor- 
tionemediarum in ter infcripti &. circumfcripti quadrati 
latera prodidit, circulum vero æqualem quadrato quod 
fieret ámajori.

D 2- T h e o r ,
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iS: ChMSTIANI HuGENir
Theor. X I I .  Propos. X V ,

S I  inter produBam circuii diametrum ̂  circumfe- 
rtntiam reUa aptetur radio aqualü, produSìa 

circulum fecet̂  occurrat que tangenti circulum ad alte  ̂
rum diametri terminum : Intercipiet ea partem tan* 
gentis arcu adjacente abfciffo majorem.

ü Sto defcriptus circulus centro e, cujus diameter a 
*^ H æ cautem producaturverfus a ,  interque ipfam &  
circumferentiam ponatur e d re£ta radio a  c  æqualis. 
Quæ produda fecet circumferentiam in f  , occurratque 
tangenti in g,  ei nimirum quæ circulum contingit ad 
diametri terminum b. Dico tangentem b g majcrem-

e

B

cifearcu b  f . Ducatur enim per centrum reda h  l  pa
rallela E G, quæ circumferentiæ occurratin punòtis h , m:  
tangenti vero b g  in L. Et jungatur d h ,  quæ díame- 
trmii fecet in K. Similes itaque funt trianguli e d k , c h k ,  
quoniam ángulos ad k æquales habent, &  angulum e

æqua-
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D E C i r c u l i  M a g n i t u d i n e .  29  
æqualem ángulo c. Sed ó¿ lacus ed  æquale eil laceri 
HC, funcque liæc lacera æqualibus angulis ilibcenHi. 
Ergo æquale eciam lacus d k laceri k  h.  1 caque c a  fe- 
eac bifariam ipfam d h,  icemque arcum d a h .  Arcus 
jgicur d h  ilvehuicæqualis FM dupluseftadarcum a h .  
îpfiaucem a h  æqualis eft arcus M b . Igicur arcus F b  
tnplus eric ad arcum a  h . Porrò quoniam h k  fmus eft 
arcus h  a , ejufdemque tangenci æquacur l b ,  Erunt 
duæ terciæ h  k  &  triens l  b fimul majores arcu a h * .  
Quare fumptis omnium triplis erit dupla h  k , hoc eft, 
H D iive G L unà cum l  b  major arcu a  h  triplo, hoc 
eft, arcu F b . Apparet igitur totam g b  arcu f  b  majo
rem eiTe.

Hoc Theorema alcerum eft ex iis quibus Cyclomecria 
'W^illebrordi Snellii totainnicicur,quæquedemonftraiTe 
ipfe videri voluit,argumencacione ufus quæ meram quæ- 
fiti petitionem continet. Sed alcerumfubjungemus, 
quod ucile eft imprimis ôc concemplacione dignillimum.

T h e o r .  XI I I .  P r o p o s .  X V I .

S I  diametro circuii femidiameter in direBum adji^ 
ciatur y ab adjeUtz tarmino re SÌ a ducatur qujs, 

circulum fecet  ̂ occurratque tangenti circulum ad ter- 
minum diametri oppoßtum: Intercipiet ea partem tan -̂ 
gentìs arcu adjacente abfcijjo minorem,
Tj'fSto circulus, cujus diameter a  B3 quæ producatur, 

fit A c femidiamecro æqualis. Et ducatur reda 
c  L,  quæcircumferenciam fecundo fecec '̂n E ; occurrat
que tangenti in L,  ei nimirum quæ circulum contingit 
in termino diametriB. Dico interceptam b l  arcu bj  ̂
minorem eiTe. Jungancur enim a  e,  e b , pofitàque a  «.

P  3
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50 C h r i s t i a n i  H u g e n i i

ipil A E icquali duca cur h e &producacur,occurracquc 
cangenciin K. Deniquelic e g diamecro a  b ad ángulos 
redos, E D verocangenci b l .  Q^oniamigicuriroiceles 
eft criangulus h a  e,  erunc anguli mcer fe asquales h  &c 
h e  A.  (^iaaucemangulus A E B reduseft,eciamredo 
ffquales erunc duo ilmul h e  a , k  e b . V erum duo quo
que ifti h  &: H K B uni redo sequancur,quoniamin rrian- 
gulo.« K B redus eftangulus b.  Ergo dempcis ucrimque

acqualibus,hincnimirum ángulo H, mde ángulo h  E a ,  
r-elinquencurincerfe æquales anguli k  e b,  h  k  B.Trian- 
gulus igicur iiofceles eft kb e, ejufque lacera æqualia 
E B,  b K.  Eft aucem b d æqualis e g.  Ergo d k  diffé
rencia eft quâ b e excedic e g.  Porro quoniam eft a  g- 
ad A  E ,  uc A  E ad A B, erunc duæ iîmul a  g ,  a  b ma- 

Elm. ]o rcs  dupla a  e * .  Ideoque a  e,  hoc eft, a h  minor 
quam dimidia tirriufque fimul a  g,  a  b;  hoc eft , minor 
quam c a  cum dimidia a  g .  Quare ablacâ ucrimquc 
c  A,  eric C H minor dimidia a  g .  c  a  verô dimidiâ a g  
major eft. Ergo ii addatur a  c  ad a  g ,  erit toca c g

major
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d e C i r c u l i  M a g n i t u d i n e .  51 
major  quam tripla ipfius c h . Quia autem ut h  g  ad 
G E, Ita cfì: E x> ad d K; ut autem g e  ad g c, ira l  d 
ad DE-: Erit ex æquo in proportione turbata ut h  g ad 
G G, ita L D ad D K. Ec per converiionem rationis 
dividendo, ut g c ad g h , ita d k  ad k l . Ergo etiam 
D K major quam tripla k  l . Erac autem d  k  exceilus 
ipfiUS E B fupra E g . Ergo k  l  minor eil triente didi 
exceflus. k b  autem æqualis eftipii eb fubtenfæ. Ergo 
K B una cum k  l , hoc eft, tota l  b omnino minor erit 
arcu B E Quod erat demonftrandum. 7.W»

Perpenfo autem Theoremate præcedenti, liquet non 
p o i T e  fumi pundum aliud in produda b a  diametro,quod 
minus à circulo diftet quam pundum c , eandemque 
fervetproprietatem, ut nimirum dudâ c l  fiat tangens 
intercepta b  l  femper minor arcu abfciflb b ,e .

Porrò ufus hujus Theorematis multiplex eft > cum in 
rnveniendis triangulorum angulis quorum cognita fine 
la te ra ,  Mquecitratabularum opem,tum ut latera ex an̂ - 
gulis datis inveniancur,vel cuilibet peripheriæ arcui fub- 
tenià alfignetur. Quæ omnia à Snelliô in Cyclometri^
CIS diligenter pertradata funt,

T h e o r e m a  X IV . P r o p o s . X V I I .

P Ortionü circuii centrum grayitatü diametrum 
fwrtionù ita diyidit^ ut pars quæ ad ^erticem re- 
liquâ major ßt^minor autem quam ejptfdem fefqmaU 

tera,
*P Sto circuii portio a b c ,  ( ponatur autem femicir- 
•■^culo minor, quoniam cæteræ ad propofitum non fa- 
ciunt) &  diameter portionis fit b  d ,  qu æ  bifariam fece- 
tur in E.  Itaque oftendendum eft primó centrum gravi

tatisi
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tacis portionis a b diftare á vertice b ultra pundum E ;  
nam, quod in diametro iitum fit, alibioftendimus. Du
catur per E reda baii parallela, quæ utrimque circumfe
rentiæ occurratinpundisF & G .  Perquæducantur k i, 
h  l  bail a c  ad ángulos redos, atquehæcum ea, quæ 
portionem in vertice contingit, conftituant redan-

guium K L.  Quoniam 
® ^ Igitur portio femicirculo

minor cfl:, conftat redan
guli didi dimidium p l  
contineri intra iegmen- 

y tum A F G c, atque infu- 
cper fpatia quædam a  f  i, 

L G c Alcerum vero re
danguli K L femiíTem k g compledifegmentum f  b g 
unà cum fpaciis f b k , b g h . Quæ fpacia quum fine coca 
fupra redam f g ,  eciam centrum commune gravicacis 
eorum fupra eandem fitumerit. Eft autem e  pundum 
in ipfa F c  centrum grav. totius redanguli k  l .  Tgitur 
fpatii reliqui b f i l  g  b centrum grav. erit infra redam 
F G. Sed fpatiorum a  F i, l  g c commune gravitatis 
centrum eft mfra eandem f  g . Ergo magnitudinis ex 
ípatiis hifce &  dido fpatio b F i l  g b compofitæ, quæ eft 
portio ipfa A B c, centrum gravicatis infra lineam f  g  re
perir! neceiTe eft, ideoque infra e  pundum.

Idem vero diameter b d  fececurnunc in s,itautB s fic 
fefquialtera reliquæ s d . Dico centrum grav. portio
nis A B C  minus diftare a vertice b quam pundum s. Sic 
enim b d p  totius circuii diameter. &:ducatur per s reda 
bafi parallela quæ circumferentiæ occurrat in F <S¿ g . Et 
parabole inteiligatur cujus vertex b , axis b d , rcdrmr 
vero latus æquale s p.Et occurrat bafi portionis in h &  k. 
Quom'am igitur quadratum f  s æquale eft redanguio

B s P»
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DE  C i R C U t i  M a c î î IT UDî N E, 33 
àsp,  hoc eft, ei quodfub b s &  lacere redo parabolæ 
toncinetur, craniibiceaper f  pundum , icemque per g. 
Parcesaucemlineæparabolicæ b f ,  b g  incra circumfe- 
jrenciam cadenc, fed reliquæ f h ,  g K erunc exceriorcs. 
Hoc’enim oftenditur dudâ incer bôcs  ordinacim appli- 
cacâ N L ,  quæ circumferenciæoccurrar in n ,  parabolæ 
aucem in m.  Nam quia quadracum n  l  æquale eft re-

dangulo b l  p,  quadracum verô m l  redangulo con- 
tcncohneis b l ,  s p; redangulum aucem b l  p majus e o  
quod fub b L ,  s p concinetur» eric quadra^cum n  l  majus 
quadraco m L,  &: n  l  lineamajor quam m  l .  Idem au- 
rem concingec ubicunque incer B &: s aliqua ordinacim 
appiicabicur. Igicur parccm circumferenciæ b f  cocam 
cxcra parabolam ferri neceiî'e eft, eâdemque racione 
partem b g .  Rurfusquia redangulum b d  p æquale eft 
quadraco d a ;  redangulum verô i'ub b d ,  s p concencura 
quadrato d h ;  eric h  d  major quam a  d  potencia, ideo
que longitudine. Idemque eveniec ubicunque ínter 
s,D, ordinacim aliqua appiicabicur, Quare parces cir-

E cum-
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34  C h r i s t i a n !  H u g e n i i

eumferentiæ f  a , iccmque g c intra parabolamcadenr. 
Fiunc igitur fpatia quædam f  n  b m, &  b c^g, iremquo 
alia H F A,  g c  K.  Qtiorum hæc cum tota lìnt infra li- 
neamFG,eciam centrum commune gravitatis eorum in
fra eandem erit. At parabolicæ portionis h b k  centrum 

ŝ.Uh.2, grav. eft in ipfa f  g , nimirum s pundum Ergo partis 
ArchimÂe r*eliquse A F M b c ccntTum grav. erit fupra redam 
Æf̂ uipond.  ̂ fitum quoque apparet centrunx.

grav. fpatiorum f  m b n , b q^g , quum tota fint fupra 
ìpfam F g . Ergo&fpatii exhifcedtiobus a f m b ^ g c  
compoiìci, hoceftj portionis circuii a b c  centrum grav; 
fupralincam f  g reperietur : quumque iit in b d diame
tro, minus aberit à vertice b  quam pundum s. Quod 
eratoftendendimi.

T h e o r »̂

UVA. BHSC. SC 12521_2



T h e o r .  X V .  P r o p o s .  X V I I I .

C ircuii portio femicirculo minor adinfcriptu trian
gulum maximum majore rationem babet quamfef- 

quitertiam^ minorem yero quam diameterportionü re
lique tripla fefquitertia ad circuii diametrum cum tri
pla eâ  qu£ à centro circuii pertingit ad portionü bafin.

O i t  portio femicirculo minor, cui infcriptum triangu- 
’̂ lum m axim um  a b c . Diameter autemportionis iic 
B D 5 &: diameter circuii á quo portio refeda efi-* b f  , cen

trum e. Oftendendum  
eft primo,portionis a b c  
ad triangulum infcri
ptum majorem eÌTe ra
tionem quam fefquiter- 

 ̂tiam.Eftoportionis ABC  
centrum grav.pundum
G, &  fecetur d f  in h ,  ut 
£ t  H D dupla reliquæ
H F ,

Quoniam igitur f  b 
eft dupla E Bj D B au
tem minor quam dupla 
G B. Erit major ratio 
F B ad B D, quam e b ad 

B G. Et per converiìoncm rationis, minor b f  ad f  d ,  
quam b e ad E g.  E t permutando minor b F ad b e , (quæ 
proportio dupla eft) quam F d ad e g.  Igitur f  d  major 
eft quam dupla E g . Ipiius autem f  d  duas tertias conti- 
necH D. Ergo h d  major eft quam fefquitertia e g .  Sicuc

E  L autcm
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C h r i s t i a n i  H u g e i r  
autcm H D ad E G, Ita eft portio a  b c  ad infcriptum iibr 
triangulum : hoc enim antehac dcmonftravimus in. 
Theorematis de Hyperboles Elh’piis &: Circuii quadra- 
tura.Itaque major eft ratio portionis ad infcriptum trian- 
gulum A B C  quam fcfquitertia.

Q uodautead trian
gulum A B C  portio mí», 
norem habeat ratio
nem quam tripla icf- 
quitertia ipiius d f  ad 

 ̂ diametrum circuii B f  
una cum tripla e d,  id  
nunxi oftendemus. Se* 
cetur diameter portio
nis in R ,  ut B R iit fef- 
quialtera reliquæ r  d«

. Ergo cadit r  pundum  
inter g quoniam 
pofitumfuit G centruiii 

, gravitatis in portione 
A B C . Quum quc portionis ad infcriptum triangulum 
cademfit ratio, quæ h  d ad e g ,  ut modo didum fuit; 
minor autem fit ratio h  d ad e g ,  quam h  d ad e r  : Erit 
propterea minor quoque portionis ad infcriptum trian
gulum ratio quam h  d ad e r ,  five quam h  d quinquies 
iumpta ad quintuplam e r .  Atqui h  d,  (cum fit æqualis 
duabus tertiis d f)  quinquies fijmpta æquabitur decem 
tertiis, hoc eft, triplæfefquitertiæ d f .  e r  vero quæ con- 
t i n e tE D  & duasquintasipfius DB,fi  quinquiesllimatur, 
æquabitur duplæ b d &:quintuplæ E d ;  -hoc eft, duplæ 
rotius E B atque infuper triplæ e d.  Igiturapparet por
tionem a b c  adinfi:riptum triangulum minorem habére 
rationem quam triplam fefquitertiamjD f  adduplam e ^

hoc
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D E  C  I R  C U L I  M a g n i t u d i n e .  37  
hoc eft, diametrum b f , unà cum tripla e d.  Q u o d  
erat demonftrandum. .

T h e q r .  X V I .  P r ò p o s .  X I X .

A Rm s qmlibet femicirmmferentia minor ̂ major 
eñ fua fubtenfa fim ul ^  triente diff'erentia qua 

fuhtenfa finum excedit. Idem yerò minor quam fub
tenfa fim u i cum ea qu<s ad dioium trientem fèje ha- 
beat:, ut quadrupla fubtenfa junSìa finui ad fubtenfam> 
duflam cum finu triplo,.

‘;Sto circuluscujus d centrum, diameter f  b. E t fit ar
cus B A femicircumferentià minor, cui fi-ibtenfa du

catur B A, finusautem a  m: quasnimirum diametro f  b. 
fitad ángulos redos. Porro ipfi Am fiticqualis reda g h ,

E  3 &  Gl
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&: G I æqualis fubtenfæ a  b . Exceifus igitur eft: nr; cujus 
trieas i KipiiGiadjiciatur. Oftendendum eft primó, ar
cum A B tota G K majorem eiTe. H o c autem ex Th eo
remate 7 . eft manifeftum. A t  cum ipii g i  additur i o 
quæ ad iK  tr^entem ipiius h  i rationem habeat, quam 
quadrupla Gi-jinàcum c h  adduplam Gicum tripla g  h .  
D ico toram g o  arcu a  b majorem eiTe. Conftituantur 
enim fuper lineis g h , h i ,  i a , triangula quorum com

munis  vertex íít L, altitudo autem æqualis radio d b .  Et 
jungatur  d a ,  duc aturquediameter  circuii c  e q u æ r e -  
d a m  A b bifariam dividat in n,  arcum vero a  b inE.  Et 
ju n gan tu r  a e ,  E b.

Quoniam igitur 0 1  eftad iK  ur quadrupla g i  una 
cum g h  adduplam g i cum tripla g  h ;  fumptis confe- 
quentium triplis erit o i ad i h  (hæc enim tripla eft i K,) 
ut quadrupla Giunà cum cHadíexcuplam c icu m n o n -  

^  ̂ cupla
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d e  G i r  c u l i  M a g n i t u d i n e .  39 
eupla g  h .  Ec  componendo, o h .  ad h j ,  uc  decupla 
urriufque i g ,  g  h  ad fexcuplam i g  cum noncupla g h :  
vel fumptis horum tiientibusutdeccm tertiæduamm iì- 
niul G I,  G h  ad duplam- g i cum tripla g h .  Eiè autem 
eadem ratio linearum g i ad g h ,  hoc eft, c  a  ad a  Nt, 
quæ B D ad D N, propter iìmiles triángulos b a  m,  b d n .  
Ergo etiam o  h  ad h  i ^ ut  y  utriufque iìmul b d ,  d  n ad 
duplamB d cum tripla D Ni hoc eft, ut V“ c ad diame
trum E c cum tripla d  n .  H ac autem ratione minor eft 
ratio portionis a  e  b ad a  e b triangulum *. Ergo didæ  
portionis ad didum triang. minor quoque ratio quam
o  H ad h  I, hoc eft, quam trianguli o h  l  ad triangulum 
T h L.  Triangulum autem i h  l  æquale eft triangulo 
A E B. Q uod fic oftenditur. Triangulum enim g h  l  
æquale eft triangulo d  a  b,  quoniam baies &  altitudines 
reciprocè æquales habent. Simihque ratione quoniam 
g  I æqualis eft rcdæ a  b,  erit triangulum g i l  æquale 
duobus iimul triangulis d a  E , d  b e , hoc eft , qua
drilatero d  A E B.  Itaque triangulum h  i l  triangu
lo a  e  B æquari neceiTe eft , quod dicebamus-, H a- 
bebit itaque portio a  e b ad triangulumiibi infcriptum 
A E B minorem quoque rationem quam triangulum
o  h  L ad idem triangulum a  e  b.  Quamobrem trian
gulum o  h  L portione a  e  b majus erit. E t totum  
proindc triangulum o g 1  majus fedore d a  e b.  A 1- 
titudo autem trianguli g  L o æqualis eft radio d  b.  
Ergo bails g o  major eric arcu a  b.  Q u o d  erat often- 
dendum.

Ex his autem manifeftum eft de tota quoque circum- 
ferentiapronunciari pGÎTe, quod, Si circulo infcribaìììtir- 
fotygona duo aquilatera, quorum alterum alteriuà fit duplo 
laterum numero  ̂é ' differenti^périmetrorum triensperime- 
fropolygonirìì-ajorisadjungatur, compofitaexhiscirctdi-cir-

cum-
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4 0  C h r i s t i a n :  H u g e n i i

eumferentÌA m inor erit. Eidem  vero majori perimetro ß  /|,  

neaaddaturquA ad di¿tum differentia trientem fe fe  habeat, 
ß cu t quadrupla perim etri majorií juncia perimetro minori^ 
adduplam m ajoris cum tripla minorisi compoßta circumfe^ 
renttam circuii excedet.

P r o b l e m a  IV . P r o p o s .  X X .

C h'mmferentiiS ad diametrmn rationem inyeßi^ 
'garei ex datìs infcrtptü in dato circulo mye^ 
7iire longitudinem arcuum quibus iU<eßibtenduntur,

*C Sto circulus centro d ,  cujus diameter c b,  &: fit ar- 
-^ c u s  B A ièxtans circumferentiæ , cui fubtenià duca- 
tur A B,  itemque fmus a  m.  Pofità igitur d b femidia- 
metro partium looooo, totidem quoque erit fub-

tenia b a .  a  m vero 
partium 86603 non una 
minds, .quippe femiifis Ja- 
teris trianguli æquilateri 
circulo infcripti.

H inc exceiìlis a  b fupra 
A M fit 13397 vero minor. 
Cujus triens 4465|additus 
ipfi A b i o o o o o ,  fiunr par-; 
ms 104465I-minores arcu 
A B. Eth ic primus eft mi

no r term inus, quo poftea alium vero propiorem in ve
nie mus. Priùs autem major quoque terminus fecun- 
liii m Theorem a præcedensinquirenduseft.

Tres nimirum funt numeri quibus quartum propor
tionalem invenire oportet. Primus eft partium duplæ 
AB (S¿ triplæ AM  qui eric 45980 7, vero minor, (nam hoc

quoque
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d e  C i r c u l i  M a g n i t u d i n e .  4 1  
quòque obfervandum ut minor f it , idemque in cseteris 
proutdicetur) fi^cundusquadrupla a b  &  fimplæ a  m 
qui 4 8 6 6 0 5  vero maj.Ectertius triens exceflus A b fijpra 
A M, 4 4 6 6  vero major. Itaque quartus proporclonalis 

veromaj.quoa-ddito ad a b  100000 fit 10472,7, 
major numero partium , quascontinet arcus a  b,  peri
pheriæ fexrans.* Jam  igitur invenimus longitudinem ar- 
cus ab  fecundùm minorem majoremque terminum, 
quorum hic quidem longè propiorvero efl:, cum vero 
proxiraus fit I o 4 7 15>,

Sed ex utroque ifl:orum aHus minor terminus habebi- 
tur priore accuratior fi utamur præcepto fequen ti, quod 
à diiigentiori centrorum gravitatis infpedione depen
der.

Inven t er um ter minor um differentiafefquitertia jungatur 
dupU  fubtenfe c ! r triplo  ̂&  quam rationem habet ex his 
compsfita ad triplam fefquitertiam fe u  V  utriufque ß m u l, 

ß n m . fuhtenfrquey eandem habeat fubtenfæ fupraß nu m ex^  
cejfus adaliam  quandam^ H acadßnum  addita reäam  confit^ 
tuet arcu minorem,

M inor terminus erat 10 4 4 6 5^  M ajor 1047^7* clíiíe- 
rentiahorum efl:26ii. Efl:queruriiistribus numeris in- 
veniendus quartus proportionalis. Primus efl: partium 
duplæ A B &: triplæ a  m &: fefquiterriæ terminorum dif- 
ferentiæ, 460158 vero major. Sccundus y  utriui'que 
fimul A B, A M, 612008 vero minor. Tertius deni- 
que exceflus a  b fupra a  m,  133^7 vero min. Quibus 
quartus proportionalis efl: 18109 vero min. H ic igi
tur additus numero partium a  m 86602^ vero mm. 
£unt 10 4 711^  minores arcu a  b.  Q ^are fexcuplum 
carum> 628 269 minus eric crrcumferen ria tota. A t quo
niam 10 4 7 2 7  majores inventæ fiant arcu a  b, earun) 
fexcuplum 628562 circumferentià majus erit. Itaque

F  cir-
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4 1  • C h r i s t i a N i  H u g e n i i  
circumferentiæ ad diametrum ratio minor eft quam 
^28j(3i, major autem quam 6zSz6p  ad looooo. Si\re 
minor quam 3 14 18 1, major autem quam 31413.5 ad 
i o o o o o .  U n de conftat minorem utiqueefle quam tri
plam fefquifeptimam,&: majorem quam Q uin etiam 
Longomontani error per hæc refutatur,qui fcripiìt peri- 
pheriam majprem eife partibus 314182, quahum rad.
IOOOOO.

Efto nunc arcu5 a  b  ̂
circumferentiæ, &:erit a m, 
femiiîis la teris quadrati cir
culo infcripti , partium 
7 0 7 10 6 8 , non una mi
nus , qualium radius d b 

® looooooo. A B vero latus 
odanguIipartium7^53(ii58 
non una majus. Quibus 
datisad fimilitudinemprç- 
cedentium invenietur pri

mus minor terminus longitudinis arcus a b 78 4 78 6 8 , 
Deindemajor terminus7854o(j^. Et exutroque rurfus 
terminus minor accuratior 7  855885. Unde conftat pe
ripheriæ ad diametrum rationem minorem haberi quam 
5x4161. majoremautem q uam 3i4i5adioooo.

Ec quum terminus major 7854066 à vera arcus a b  
longitudine minus diftet quam partibus 85; (E ft enim 
arcus AB, per eaquæ ftipra oftendimus, major quam 
7855981) partes autem 85 efficiant minus quam duos 
fcrupulos fecundos, hoc eft, quam circumferen
tiæ, nam tota  earundem plures habet quam 600.00000: 
H inc manifeftum e ft , iì trianguh redanguli ángulos 
quæramus ex datis lateribus , eo modo quo majorem 
iftum terminum paulò antè, nunquam duobus fcrupuUs

fecuçdîs
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d e  C i r c u l i  M a g n i t u d i n e .  45 
fecundis aberraturosj edamß æqualia inter fe fuerint la
tera circa angulum redum , veluti hic erant in triangulo
o  A M.

Si vero eafitratiöIaterisD m  adM A,utangulus a d m  
n o n cxced at^red ij nonunius tertii.fcrupuli error erit, 
Pofito enim arcu a  b circumferentiæ , erit a  m fe- 
miífis lateris odanguli æquilateri circulo infcripti par- 
tium 581685455, nonunam inús. a b  vero latus fexde- 
canguli39 0 18 0 6 4 4 non unâampliûs, qualium radius d b  
l o o o o o o Q o o .  Unde primus minor terminus iongitudi-r 
nis arcus a  b invenitur pártium 392<6797i4. Term i
nus autem major 592699148. E t ex his minor rurfus 
391699010. Conftat autem ex fupra demonftratis ar
cum AB -l'-î peripheriæ, majorem effe quam 5 9^699081, 
quas terminus major fupcrat partibus 67. Hæ autem. 
minus eificmnt uno fcrupulo tertio , hoc eft, 
totius circumferentiæ , quoniam ea major eft utique 
quam 6000000000.

Porrò ex noviffimis terminis inventis orietur ratio 
circumferentiæ ad diametrum minor quam 3I4I593t> 
major autem quam 3i4i592,ad loooooo.

Q uod ii-jV circumferentiæ ponatur arcus a b , feu par
tium 6 qualium tora 360: Erit a  m femiflis lateris tri- 
gintanguli partium 10 4 518 4 6 316 76 6 , n o n 'una minùs, 
qualium radius l o o o o o o o o o o o c o o .  Et a b  latus fexa- 
gintanguH 10 4 6 7 19 114 8 5 8 8  non una amplius. invenie- 
turque ex his arcus a  b fecundiim primum mino
rem terminum 10 4 7 19 7 18 8 9 19 5 . Secundum majo
rem 10 4 7 19 7 5 5115 8 4 . Et ex his minor alter terminus 
10 4 719 7551130 1. U nde eificitur peripheriæ ad dia
metrum ratio minor quam 31415916558, major autem 
quam 3i459i6533ad loooooooooo.

Quos termmosiiex additis infcriptorum &: circum-
F 2 ibripto-
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4 4  C h r i s t .  H u g e n i i  DE C i R c .  M a g .  
fcriptorum polygonorum lateribus inquirendum eilet 
fere ad laterum quadringenta millia deveniendum. Nam  
ex fexagintangulo infcripto circumfcriptoque hoc tan
tum probatur,minorem effe rationem peripheriæ ad dia
metrum quam 3144  ad iooo,majorem autem quam 5140. 
Adeo ut triplum &: ampliiis verarum notarum nume- 
rum noftro ratiocinio produdum apparear. Idem vera  
in ulterioribus polygonis fi quis experiatur femper eve
nire cerner: non ignotanobis ratione, fed quæ longiori 
explicatione indigeret.

Porrò autem quomodo datis quibufcunque aliis in
fer iptis arcuum quibus fubtendunturlongitudo per hæc 
inveniriqueatfatisputomanifeftum. Si enim quadrati 
infcripti latere majoresfunt, longitudo arcus ad femicir- 
cumferentiamreliqui inquirendaeft, cujus rum quoque 
iubtenfa datur. Sciendum autem &  dimidiorum ar
cuum fubcenfasinveniri cum totius arcus fubtenfa data 
eft. Atque hacratione fi bifeélionibusutiplacebit, po- 
terimus ad omnem fubtenfam, arcus ipfius longitudi
nem quamlibet veræ propinquam non difficulter co- 
gnofcere. U tile hoc ad finuum tabulas examinandas^ 
Imo ad componendas quoque : quia cognita arcus ali- 
cujus fubtenfa, etiam ejus quipaulò major minorvc fit 
^tis accurate definiti potcft„

C h  R B-
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ILL V ST R IV M  Q V O R V N D A M
P R O B L E M A T V M  C O N S T R V C T I O N E S .

P R O B L.  I.

^atam  Jĵ hceram flano fecarcy ut f  aniones inter 
fe  rationem habeant datam.

O c Archimedes problema refolvic Jib. 2. de 
Sphæra& Cylind.Com poiitionem  autem pro- 
miilam non videtur exphcuifle, nifi ipiius eft 
illa quam Eutocius in vetuftó quodam hbro 

repertam commentariis fuis inferuit. Ea vero paraboles
hyperboles interfeftione períicitur, uti Se illa cujus 

Dionyíidorus autor eft, quæ tamen á priori diíFert. Præ- 
ter lias tertiam quoque adfert Eutocius è Dioclis de 
Pyrüs libro, quæ liyperboJes &  ellipfis defcriptionem 
requirit. Noftra autem quam hic confcribemus anguJi 
trifedionem poftuJat ¡ Et hæc conftruendi ratio in í’oli- 
disproblematibus quodammodo íimphciíftma videtur, 
atque ad ufum maxime accommodata.

Efto igitur data fphæra cujus centrum m , diameter 
c A, E t data íit propor tio lineæ s ad T m a jo ri s  ad mino
rem. Intelligaturfecari fphæra plano fecundum a c  dia
metrum, íicque maximus in ea circulus c b a  d.  E t pro- 
ducacur utrimque diameter c A ,  &  ponaturfemidíame-

E 3 tro
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tro æqualis utraque harum c h,  a  e.  Ec  dividatur tota 
H E  in Q^utiit E Q.ad Q ji iicut s a d r .  Ipii autem m 
æqualis ponatur ad circumfercntiam reda a  r .  Et ei 
quæ tertiam partemfubtenditarcus a  r ,  æqualis fuma- 
tur m n .  E t per N pundum ducatur planum k  l  quod 
diámetro c A fitadangulos redos. D ico hoc fphæram 
iîcfecare, ut portio cujus a  vertex eft ad earn cujus ver
tex c rationem habeat quam s ad t .

Secetur enim fphæra per centrum m piano b d ipii k  l  
parallelo, &  jungantur k m ,  m l ;  &: inteiligatur conus 
baiin habens circulum fadum  fedione k l ,  verticem  
vero M. Etiicutquadratum c m ad quadratum m N>ita  
iit MN ad N o longitudine. Erit igitur per converiio
nem rationis ut quadratum c  m iivequadr. k  m ad qua» 
dratum k  n ( eft cnimquadr. k  n exceíTus quadrati k  m 
fupra quadr. m n ) ita linea n  m ad M o. Sicut autem 
quadr. K M, hoc eft, quadr. b m ad quadr. k n, ita eft cir
culus circa diamecrum b d ad eum qui circa diame

trum
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IlL V S T . QVORVND.PrOB. C O N STRV C r. 47 
trum K L. Ergo quoque ille circulus ad hunc fefe habe- 
bir uc N M ad M o.  A c proinde conus k  m l  æqualis eric 
cono cu)us baiis circulus circa diametrum b d, ahita
do m -o * .  Hicaucemconusadhemifphæram B c D,hoc 
eft, adconum qui bafin habeac eundem circulum circa 
B D diamecrum, &  alcicudinem m h  eam habec ratio- *3z.i.Ar~ 
nemquam m o  ad m h.  Icaque &  conus k  m l  eric ad 
hemiiphæram b c  d ficuc m o ad m h .  Ec invercendo. cjU».

Porro aucem quoniam hemifphæra b c d eftad ied o - 
rem fohdum m k c l  ficuc fuperficiesilhus fphærica ad 
rphæricamhujusfuperficiem^jhoceftjUCM c a d  c N f .  
Ericperconverfionem rationis hemifphæra b c d  adpar- 
cemfuiquæ remanec dempco fedore m k c l ,  ficuc c m cjyi. 
ad M.N : vel iiimptis horum duphs uc h  m ad o q.  Q uod  
enim o dupla fit ipfius m n pojfleaoilendemus. Fuit sp^r.é* 
autem oitenfum , quod hemifphæra b c d  ad conum cyi.
KM L ficuc H M ad M o .  E r g o  jam  hem ifphæra b c  d ad  
rocam  porcionein  in ter plana b d,  k l  co n cen cam  eric uc 
H M ad u tra m q u e  fimul q o ,  o  m  h o c  e f t ,  ad m  * 2 4 . j . e  ̂
Q u a r e  &  per co n v erfio n em  ra tio n is ,  eric hem ifphæra  
B C D  a d p o rc io n e m  k  c  l ,  uc m h  ad h  E t f u m p tis a n -  
ceced en tiu m  duplis, fphæra to ta  ad  p o rt io n e m  k  c  l  uc  
E H ad H E c dividendo , porcio k  a  l  ad p o r t io n e m  
K c  L uc E Q^ad Q^H, lioc  cft UC s ad  T .  Q u o d  e r a c f a 
cien d u m . Q u o d  a u te m  d id u m  fuic o  Q^duplam eiTe 
ipfius M N, ficfiec m anifeftum . Q u ia  enim  uc q u a d ra 
tu m  c  m a d q u a d r .  m n ita eft m N a d N o l o n g i t u d i n e :E f t  
a u te m  æqualis fubtenfæ arcu s  a  r  cujus trienti fub-  
cenditur m  n. E r u n t  p ro p te re a  duæ fimul q^m &  n o 
æqualestriplæ  m n ,  u tii 'eq u en tilem m ate  d e m o n ftra tu r .  
Q u a m o b r e m  ablata  c o m m u n i o n , erit fo la q^m  æqualis 
duplæ NM & ip fi  MO. Sed ead em  q m̂ æquahs eft duabus  
fimul his Q 0 , 0 M , e r g o a p p a r e tdu p la  m n  æquariipfi o

L E M -
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L E M M A .
O l  Circumferentiæ arcus in tria æqualiafecetur, tres 

íímul redæ quæ æqualibus partibus fubtendunrur, 
æquanturfubtenfæarcustotius & e i  quæ ad fubtenfam 
trientisfefehabeat, ficut hujusquadratum ad quadra
tura femidiametri. Arcus fedoris a  b c in tria æqualia 
divifus fitpundis d ,  e.  Et fubtendantur partibus redæ  
B D, D E, E c ; &: toti arcui linea B c. Porro jungantiir 
D A,  £ A, atqueinterfecent fubtenfam b c  in pundis c  
&  H. Sitque H F parallela G d .

Quoniam igitur cir- 
cumfercntiaBDE dupla 
eft circumferentiæ e c ,  
angulus autem huic in- 
fiftens E A c ad centrum 
conftitutus , qui vero 
illi iniiftit angulus B c e 
ad circumferentiam. 
Erit propterea angulus 
BC E, to c  eft, angulus 
H c  E in triangulo h  c  e 

æqualis ángulo c a e  in triangulo c a e .  Sed angulus 
ad E utrique eft coraraunis; itaque ílmiles inter fe funt 
didi trianguli : Eritque ut a  e ad £ c  ita e c  ad e h.  R a 
tio igitur A E ad E H hoc eft d e ad e f ,  duplicata eft ra
tionis A E ad E c , acproinde eadem quæ quadrati a  e ad 
quadr. e c  feuquadr. e d.  Erit igitur invertendo f  e ad 
E D iìcut quadr. e d ad quadr. e a .  Quamobrem often- 
dendum eft,tresiìmul b d,  d e,  e c  æquarifubtenfæb c  
atqueipÌì E f .  quod fane manifeftum eft ; nam c  e eft 
æqualis c hì b d  æqualisB g ,  d e vero utrifquefimul g h,  
&: p E. Ergo conftat propoiicum.

Sumpiì-
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I l l u s t .  Q u p R U N D .  P r o b .  C o n s t r u c t .  49 
Sumpfimus autem arcum b c  femicircumferentia mi

norem quoniam in conftrudioneproblematis ejufmodi 
femper invenitur. N am  lemma ad quofvis arcus perti- 
net,eilque in femicircumferentia majoribus demonftra- 
tio parum di vería.

P r o e l . I L

Cubum inyenire dati cubi duplum,

\  D  hocimperfedamprimo conilruftionempropone- 
•^ m u s  ad mechanicen utilem > deinde accuratam  
fubjiciemus, quætamennon niii fæpius tentando perfi- 
ciatur. Etenim folida problemata omnia vel iilhuc exi- 
gunt vel fedionum conicarum defcriptionem.

Sit itaquedatuscubus cujus latus a  b,  oporteatquc 
in venire latus cubi dupli.

Radio B a  femicirculus defcribatur a  f  c. Sitque 
arcus A F femicircumferentias triens, c d  vero quadrans; 
&  ducantur c f ,  a  d ,  quaruminterfedio ad e pundum. 
Erit A E latus cubi qu^fiti^exiguo tamen excedens,quod- 
que minus íit^rVó fui parte, ut facile numeris explorari 
poteil. F it enim a  e fecans anguli p. 37. fcr. 50. quæ 
proinde major eil partibtis 1 1 6 0 0  quahum a  f  vel a  b 

ìoooo. M inor autem quam 12^05. Itaque cum cubus
G  ex
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5o C h r i s t i a n i  H u g e n i i

ex ii<?ooíicmajor quam duplus ejus quí ex A B looooj 
erit cubus a e major duplo cubo ex a  b. Rurfus quia 
A E  major eft partibus 116 0 0  erit a  e major part. 6. 
T o ta  vero a  e minor eft quam 12,6^05. Ergo auf'erendo 
ab A E partem bifmilleíimamfuiipíiusreliqua minor erit 
partibus 1159^, totenimfuperfunt cum ex 12605 dedu- 
cuntur 6. Atqui cubus ex 12.^99 minor eft dupló cubo 
ex 10000. Ergo omnino quoque a e diminuta parte fui 
bifmilleíimacubum minorem producer quam íit duplus 
cubus á latere a  b.

Porrò adperfedamconftrudionem, c f  quidem uti 
priús ducenda eft : a  d vero íic, ut fubtenfa c d æqualis 
iitabfciiTæE f . Etenimhispoíítis dico cubum a  e  ejus. 
qui ex A B duplum exiftere.

Producatur enim c a> & íitipíi a  e æqualis a g . Pro
pter triángulos íimiles igitur eft e c ad c d , hoc eft, e f  
ut £ A ad A F , hoc eft, ut g a  ad a  b. E t componendo 
c F ad F E ut G B ad B A iive a  f .  Et permutando c f  ad 
c  B ut E F ad F A. Q uare ut c f  quadratum ad quadr, 
G B, ita quadr. £ f  ad quadr. f  a .  E t componendo ut 
quadr. CF Se g b  ad quadr. G B ,itaq u ad r. E F & F A Ìim u l, 
hoceft,quadr.EAadquadr.AF. Quadr.autem c f &: g b 
iimulæquantur redanguloG c a  cum quadr. a  G,quod  
fic oftenditur. Quadratum enim g b æquale eft redan-

gulo
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I l l u s t .  Q ^ R U N D . P r o b .  C o n s t r u c t .  51 
guío  C G  A quadrato a  b ieu a  f  Q^uare add ito*^. 2. e/w  
ucnm que quadrato f c ,  erunt quadrata g b, f  c  iìmul  
iequalia reòtangulo c  g a  &  quadrato a c .  R e d a n g u 
lum  autem  c  g a  cum  quadrato a c  æquatur reòìangulo  
G c  A cum  quadrato g a ,  Itaque &¿ quadrata c  F, g  b 
fimul æqualia i'unt re d a n g u io  g c  a cu m  quadrato a  g ,  
iìcutdiximus. S icut igitur r e d a n g u lu m  g  c a  cum  qua
drato A G ad quadr. g b ,  ita eft quadr. e a  ad quadr. a  f ,  
h o c eft ,  Ita quadratum  g  a  ad quadr. a b .  E t  p erm u
tando, ut re d a n g u lu m  g c  a  cum  quadrato g a  ad qua
dratum  G A ita quadr, G B a d  quadr. a b .  D iv id e n d o ig i-  
tur, e r i t u t r e d a n g .  g  c  a  ad quadr. g  a ,  ita quadr. g  b 
dem pto quadrato a  b, h oc eft, r e d a n g u lu m  c  g  a  ad  
quadr. a  b.  Et perm utando rurfus, ut re d a n g .  g c  a  ad  
re d a n g .  c  g a ,  hoc eft, ut c  a  ad a  g  ita quadratum  g  a  
ad quadr. a  b- Q u a m o b re m  q u o d  fit ex quadrato g a  
in ip iam G  A, h o c e ft ,  cubus g a  æquabitur ei quod fite x  
quadrato a  b in a  c , hoc eft, duplo cubo ex a  b. Q u o d  
c r a t  dem onftrandum .

P R O B L. III.

D atìs duahm reSiü du¿ts medias propor
tionales inyenire,

“̂ E t e r u m  Geometrarum ad hoc Problema conftru- 
^  dionescom pluresretulitEutocius ad  hb. 2. Archi- 

medisde Sphæra &: Cylindro, atnonomftesinventione 
diverfas, uti redé quoque ipfe animadvertit. Heronis 
enim inventionemfccuti videntur Apollonius &  Philo 
Byzantius : quanquani ,Heronem Apollonio ætate po- 
îfteriorem nonnulli exiitiment^.Dioclismodum Pappus 
&  Sporus. Nicomcdea autem conftrudio præ cæteris

G ì  fubtilis
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fubtilis ibidem extat,quam.Fr. Vieta paulo aliter concin- 
natamfuo Geometriæfupplemento inferuic. R .Carteiii 
egregia eft &: nova per paraboles &  circumferentiæin- 
terfedionem, cujusdemonftratio legiturin libris H ar- 
m oniconM . Merienni. Noftræautem fequentes.

Sic datarumlinearummajor a  c ,  quæ bifariam fece
tur in E. M inor aucem fit a  b, quæ iic confticuacur uc 
triangulus e A b habearcrura æqualia a  e, e b. E t per- 
ficiatur parallelogrammum c a b d -  Ec producancur 
A  c, A B. Porro applicecur regula ad pundum d,  &:m o- 
veacur quoufque poficionem habeat g f ,  abfcindensni- 
mirum e f  æqualem redæ e gj ( Hjoc autem vel fæpius

tentando aftequemur, vel defcripta hyperbole, utipo*- 
fteaoftendetur) Dico inter a  c , a b  medias duas inven
tas eíTe B G, c F.

Sic enim e k  ipft a  b ad ángulos redos. Quia igicur 
B E æqualis e a ,  dividecur a  b in K bifariam : adjeda au
tem eft linea b g .  Ergo redangulum a g b cum quadrato 
ex KB, æquabitur quadrato k g . E t addito utrimquc

qua-

UVA. BHSC. SC 12521_2



I l l u s t .  Q ^ O R U N D .p R O B . C o n s t r u c t .  55 
quadrato k  e, eritredangulum  a  c  b una cum quadra- 
tisB K ,  K E , h o c e f t  una cum quadrato b e, æquale qua
drato E G. Similiter quia a  c bifariam dividitur m e, èc 
adjeda eft linea c f ,  erit redangulum a  f  c cum qua
drato E c æquale quadrato e f .  Quadratum au tem e f  
æquale eft quadrato e g .  Erit igitur redangulum a  f  c  
cum quadrato c e ,  æquale redangulo a  c  b cum qua
drato B e. Atqui quadratum c  e ieu e a  æquale eft qua
drato E B. Ergo &: reliquum redangulum a  f  c æquale 
redangulo A GB. Quareiicut f  a  ad a  g  itaB c a d  c f .
U t  autem f  A  ad a  g itaeft d b ad b g ,  &: i t a  quoque f  c  
ad C D .  Igitur ut d b ,  h o c  eft, a  c  a d B  g i t a B c a d F  c ,  &:
F c a d c  D , hoc eft, A B .  Q uoderatdem . Quodautem' 
didum e fte t ia m  defcripta hyperbole invenid quomo
do linea F D g ducenda fit, hinc conftabit; Fadum enim  
iìt, ut E F, E G fmt æquales, Sc fumatur g n  æqualis d f .
Itaque pundum n eft ad hyperbolem qûæ defcribetur 
per D pundum circa afymptotos F a ,  a  g  *. Sed idem *s,2,conìc. 
pundum n eft quoque ad circulicircumferentiam cujus 
centrum E radius e d :  (H o c  enim facileintelligiturquia 
triangulus f  E g  eft æquicruris, &  N g æqualis d f  ) Ita
que datum eft pundum N ad.interièdionem hyperbo
les &  circumferentiædidæ. Sed& : d datum eii. Datur 
igiturpofîtione linea î  c  ducendaper punda n ,  d.  E t  
compoiîtio manifefta eft,

. t ,

. A  L  ,I T  E  w R .
: j3TJ ' .. . a.. -  , ;

^  îrca diametrum a  c m a jo r id a ta r u m lin e a r u m æ q u a -  
^ l e m  circulus defcribatur&: ponatur a  b minori da- 
tarum æqualis, &  pcrficiatur parallelogram m um  a  d ** 
p r o d u d â q u e  a  b , ducatur ex centro e  r e d a  e  h  g eâ ra
tione ut H D, H :g ilnt inter fe æquales. S e c e t  auoem c ; r - ,

G  3 ^  cum-*
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corporis extenfiojueque plus realitatisin exteniione hac 
quam in ilia reperitur , quia, quod prætcr qualitatcs ac 
formasfupereftm corporibus, nilniiiindefinica quædam 
exteniionis moles eft, quæ etii exempli gratia in ligno, 
frigida, dura, &  gravis,in igne vero vel aère calida, fluida 
& levis fit, feorfim cameìi ac præcife confideratæ cor- 
porum illorum moleS feu extenfiones, nihil habent quo 
velabinvicem , velabea, quæin vacuo ipatiifqueimagi- 
nariis confideratur, différant : Q uo argumento Philoio- 
ph usiv. Piiyf cap. 8. dcmoniiïüz ,corporibm opuánonejfc 
loco feu Jpacio'sf^-nv cyysv prêter uniufìujufe^ue mo- 
lem : cubumquec, g, ligneum necoccupare necpenetrarejpa- 
cium k mole feta corporea àiverfum eique dquale : quia cubi 
moles feu corpus ab squali vacuo non differì j ideoque f i  duæ 
tales molesJpaciinempe á ‘ cubi» innumereadhuc alia,puta 
aqu£,aërisj lapiditi fe  invicem hoc paSio penetrare ac ineo- 
dem loco effe poffunt. U nde manifeftum eft, n u d am & fo - 
lamin longum , latum ac profundumextenfionem, to
tam materiæfubftantiam, quæ Ariftotelí h oyK@-> tÎ 
Çoûfia, moles feu corpus dicitur, conftituere.

Í X . Atque ab hac veriflîma Ariftotelis dottrina varie 
aberrarunt ejus fedatores. Aliqui eo fuere delapfi, uc 
non aliam in materia cogitare voluerint eftentiam,quam 
negativamillam acrefpeótivam, quam fuis definitioni- 
bus exprefiît Ariftoteles. H i igitur contenti materiam 
vocare non ens &  puram potentiam , non tantum calo- 
rem, frigus, figuras,&:c. fed ipfam etiam extenfionem feu 
quantitatem interminatam illi abftulerunt,&: incredibili 
cum abfurditateomnemrerum corporearum fubfiften- 
tiam (quæ foh materiæ competit) á matcria/in formas &: 
accidentia tranftulerunt ; fimiles in hoc negotio cani 
Æ fo p ico , quicum fruftocarnis quam ore tenebat flu-

men
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men tranfiret, refpiceretque ad umbram quæ major ipfa 
carne in aqua apparebac, avidè hanc umbram appetiit 
relida carne. Obfecro enim, an non fola mareria exten- 
fa vera rerum corporearum caro cft &: fubftancia quam 
ore puri intelledusíírmiterapprehendimusí ejus autem 
formæ &  accidentia,quidquæfo aliud funt quam umbræ 
quædam loco veræ fubftantiæin fenfuum imaginatio- 
nis perceptionibus apparentes î Duæque norari poflunt 
hujus erroris caufæ : prima coniiftit in communi ilio 
omnium liominum præjudicio, quo corporum fubilften- 
tiamacrealitatem îic pendere putant á formis atque in 
fenfum incurrentibus qualitatibus, ut iis fepofitis nihil 
fubftantiale fitreliquum,ut notatum eft articulo v u . A l
tera eos fpeQatim fpedat,qui hanc abfurdam opinionem 
præ aliis tucntur inter philofophos, Thom am  nempe 
ejufque fedarores,qui in rerum fpiritualiumacmentium  
etiam angelicarumcontemplatione (hinc enim Thomas 
AngelicusDoôtor dicitur) nim ium defixi,m ateriam in- 
ftar rei incorporeæ feu fpiritualis conceperunt : quid 
enim ahudeft materia non extenfa, il non nihil eft ? Cui 
adde dodrinam Romanæeccleiîæ, quam autores hujus 
Gpinionis ièquuntur , qua ftatuitur integrum corpus 
Chrifti , fub forma &  fpeciebus exigui panis, præiens 
eiTe in facramento Euchariftiæ,quodintelligi non potefty 
niíí præter accidentia ôc formas ipfa etiam quanti tas ièu 
cxtenfio,qua pars unamateriæextraaliam eft,feparabilis 
fîngatur â corpore Chrifti. Qlio poiico, illud, vel anni- 
hilari, velexteniam ieumaterialemfuamnaturarncum  
indiviiibili <S¿ fpirituali commutare neceiTumcft. Et  
quia talia commenta non multum diftant ab erroribus 
rllis fnfantiæ articulo v u . propoiiris, ex Theologia in 
philofophiam transferri facile potuerunt. -

X. Avi-
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&: Q^mediæ proporcionales funt c  e ,  e  d .  Quod erat 
oftendendum.

P R o B L.  I V .

Q Vadrato dato ^  uno latere froduBo^ aptare fub 
ángulo exteriori reSiam magnitudine datam qudi 

aa angulum offofitumfertineat,

T J  Sto quadracum b a  cujus produdum iic latus F a .  

•^-'Data vero linea K. E t oporteatducere redam  b d  c ,  
ita ut pars intercepta d  c  fit datæ k  æqualis.

QuadrarisexK &: e  b fit æquale quadratum e gîÔc 
fuper B G diametro defcribatur iemicirculus b c  cfecans 
redam f  a  produdam in c , ducatur b d  c . Dico d  c  
æqualem eòe ipfi K. Junganturenim cg , GDjfitque C H  
ipfi B G ad ángulos redos.

-Quia igitur fimiles 
funt trianguli b e d ,  
c  H G, &: latera b e ,  c h  

circa ángulos redos in
ter fe æqualia, erit &  
latus D B æquale lateri 
G c , &  D E  ipfi G H ,  

Sunt autem quadrata 
gdCjCG, hoc eil, qua

drata D C ,  c H &  H G 
æqualia quadrato d g  hoc eil, quadratis g  e ,  E D .  Ergo  
dempto hinc quadrato e d ,  inde vero quadrato h  g ;  

erunt duo quadrata DC &  c h  æqualia quadrato e  g ,  hoc  
eft quadratis ex k  &: £  b Quadratum autem e b  æquale 
eft quadrato c  h .  Ergo 6c reliquum quadratum d  c  

æquabitur k  quadrato î de reda d  c  ipfi k .  Q uod erat 
oftendendum.

Demon-

*  "Ex con- 

JIrua.
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Demonftratio iiæc ab ea divería eft quæ apud Pappuni 

Alex, legitiirlib. 7 . p ro p .7 1. Conftrudlio vero non dif- 
fert. Cærerum eandem ad cafum quoque fequentem 
pertinere invenimus.

P R O B L. V .

D A to qu adrato^  ^  d m h u s con tïg u ü  la ter ih u s  f r o -  

d u ü ü y  a p ta re  fu b  án gu lo  in te r io n  re5iam m agn i-^  

tu d in e d a ta m  qu^e p e r  an gu lu m  oppojitu m  tr a n fe a t , 

O portet au tem  n on  m in orem  e ffe  d a ta m  q u am  f i t  qu a^  

d r a t i d iam eter  d u p la .

D Atum fit quadratum AB,produdaque latera a f , a  e. 
Data vero linea k ,  non minor dupla a  b diametro.

K

E t  oporteat per angulum b ponere redam  p c  ipfi K 
acqualem.

H  Si
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C h r i s t i a n i  H u g e n i i  
Si K æqualis fuerit duplæ a  b , conilrudio mani- 

fcfta eft j tunc enim per b. ducenda eft quæ fit ipii 
A B ad ángulos redos, eaque propofitum eíHcict. Cum  
vero major cric k  quam dupla a  B ,con ftrud io  iifdcm ver
bis præcipirur acque inProblemate præcedenti; ôc de
monftratio quoque eft eadem.

Q uod autem circumferentiàB c g fecabitprodudam  
A F hinc manifeftum eft. Etenimquia K major eft dupla 
diametro a  b, erit k  quadratum majus o d o quadratis 
E B. Itaque quadratum e g majus quam quadrata no- 
vem ex e b; ac proinde e g major quam tripla E B .  D i-  

^midia igitur b g ,  hoc eft, radius defcripti femicirculi 
major quam e b vel b f j  undenecefteeftreótam a  g ie- 
cari á circumferentià b c g .

P r o .
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P R O B L. V I .

R  Rombo dato y uno latere produUo ̂  affare fub 
ángulo exteriori lineam magnitudine datam qu<s 

ad o ff o f tum angulum ferirne at,

Sic datus rhombus a b , cujus produdum latus f a . 
Daca aucem hnea k . E c oporceac ducere rcdam  b d c, 

4ca ucparsintercepca d c ficipfi k æqualis.

Ducatur diamecer a  b , &  lacus b e producacurj &  qna- 
dratisex k  &: a  b fie æquale quadracum A g .  E c fuper 
B g circumferentiæ porcio defcribacur quæ capiac angu- 
lumipfi B F A æqualem. SecabiceaprodudumlacusF A-,’ 
ucmodo oftendecur.Icaque adincerfedionis pundum  c  
ducacurB c. Dicohujusparcemincercepcam d c hneæ 
dacæ K æqualem efl'e. Q uod aucem circumferencia de- 
fcripca lacus f  a  produdumfecabic, fie primùm oftendi
tur, Ducacur a n  ica uc fic angulus b a n  ángulo b F a  
vel B E A  æqualis. Icaquecriangulus b a n  criangulo b e a  
fimilis eft, ac proinde ifofceles quoque. Quare fi fuper

H z  B N
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B N circumferentia defcribatur quæ capiat angulum b f  a» 
ea contmget latus F a  in a  pundo. Sed b g  major eft 
quam b n : nam quadratum a  g majus eft quadrato a n  
vel A B, cum fit æquale quadratis ex K &: a  b. Q uare a  g  
cadet extra triangulum ifofceJem b a n . Itaque mani
feftum eft circumferentiam fuper fuper b g  defcriptam 
capientemque angulum ipfi b f  A vel b a n  æqualem fe- 
care lineam f  a c . Efto alterum interfedionis pundum m 
&:jungantur b M, g.c,  cada tin  b e ex. a  perpcndicu* 
lans A L,

Q uia igitur quadratum a  g æquale eft quadratis ex K 
&  A B : atque idem quadratum a  g æquale quadratis a  b
&  B G minus duplo reòbangulo g b l ,  hoc e ft, minus re
ctángulo G B n; erit k  quadratum æquale quadrato b g  
minus redangulo g b n ,  hoc eft, redangulo b g n .  Eft 
autem utredangulum  BG n adredang. b e ,  g n  ita B c  
ad b E. Ergo ut b g  ad b e ita quoque quadratum k  ad 
redangulum g n ,  b e ,  hoc eft, redangulum g b e minus 
redangulo N B E .  Eft autem redangulo g b e  æquale 
redang. c b d, quoniam g b ad b c  ut d b ad be propter 
triángulos fimiles g b c ,  d b e j  habcnt enim angulum

ad
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I l l u s t .  q ^ r u n d . P r o b .  C o n s t r u c t .  6î 

ad B co m m u n em , &: angulus b c  g  ipii b e d  eft æqualis. 
Item  re d a n g u lo  n b e  æquale eft quadratum  a b  quia  
propter trián gulosiimiles eft n b ad b a  ut a  b ad b e. 
E r g o  eric gb ad be ut q uadratum  k  ad re d a n g u lu m  c  bd^ 
m inüsquadraco a b. E ft  au tem  r e d a n g u lo  c  B d minus  
quadr. A B æquale r e d a n g u lu m  D A , a  c  ; quod fic often 
ditur. E c en im q u ia q u a d rila te ru m  c  g e m  eft in circulo,  
funt anguli c  g b b m c  iim ul duobus re d is  æquales. 
S e d  &: anguli e d b, a d b .  Q iio ru m  e d b æqualisangu-  
l o c G  B propter iimilicudinem triangulorum  g b c ,  d b e .  
E rg o  &c angulus b M c  æqualis erit ángulo a  d b. T r i a n -  
guli igitur A B  M, a b d  ángulos m &: d inter fe æquales  
habent. V e r ù m & :  ángulos ad a ,  latus a  b co m m u n e .  
It a q u e d id i  trianguliiimiles funt &: æquales. Q u a re  a m  
æqualis A d , & :  m b  æqualis b d ,  &: angulus m b  a æqualis  
a b d .  In triangulo igitur M b c  angulus b in duo æ q u a
lia dividitur á r e d a  b a ,  ideoque re d a n g .  m b c  m inus  
quadrato B A æquatur re d a n g u lo  m a c .  S e d  r e d a n g u lo  
c  B m æquale eft re d a n g u lu m  c  b d; &: re d a n g u lo  m a c  
æquale re d a n g .  d  a  c.  igitur re d a n g .  c  b d minus q u a
drato b a  æquale r e d a n g u lo  c  A D, uti d id u m  fuit. Eft 
itaque g B ad b e u tq u ad r. k  ad re d a n g u lu m  d a  c .  Sicut-  
au tem  G b ad b e ita eft re d a n g . g b E, h o c  eft, re d a n g .  
c  B D ad quadratum  b e. E r g o  ut qu ad ratu m  k  ad re 
d a n g .  d A c  ita re d a n g . c b d  ad quad ratum  b e. R a t io  
au te m re d a n g u H  c b d  a d q u a d r.  b e  com poiita eft ex  
ratione d b  ad b  e  , h o c  eft, d c  ad c  a  , &  ex ratione c  b 
ad b E five b f , h o c eft, c  d  a d o  a . E r g o  &  quadr. k  ad  
re d a n g .  d a c  eam haber rationem  quæ co m p o n itu r ex  
ratione D c a d c A & D c a d o A ,  h o c  eft, eam  qu am  qu a
dratum  D c  ad re d a n g . d a  c .  Q u a m o b r e m  quadr. k .  
quadrato D c  æ q u alee ft;E t  DC ipfi K lon gitu d in e.Q u o d .

crat demonftrandum.
H  5 P b.0 *
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R Komio dato ^  duobus contiguü Íateñbíis frodu^ 
Sîüy apt are fub ángulo ïnteriorireEîam magnitu

dine datam quæperoppofitum angulum tran feat, Opor- 
tet autem datam non minorem effe quam duplam diame- 
■tri qu¿e reltquos duos rhomhi ángulos cojijungit,
C ltd a tu s  rhombus a  b cujus producantur lacera A f ,  

a  t i  daca aucem fic reda k  cui æqualem poneré opor-

K

tenc C D, per angulum b cranfeuntem. Ducacur diame
cer A B,eique ad ángulos redos hnca SB R,  quæquidem

æquahs
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ÎLLUS T. QUORUND. PR‘0 B. CONSTRUCT. 
cequaliseric duplæ diametro F e .  Igitur k  non minor de- 
bec efl'e quam s r .  Si vero æqualis, fadum eft quod 
proponebatur. Sedponatur k  major data eilequam 
Eritjam in fchemate hoc prout propoiifum eft conftru- 
dio eadem, quæ in Problemate præcedenti. Demon- 
f t r a t i o  autem nonnihildiverfa. Erenim hoc primó ali
ter oftenditur quod circumferentia fuper b g  defcripta 
fecac produdam a  F.  Sit a  l  ad e b perpendicularis ÔC 
ducatur s t  utilt angulus b s x  æqualis ángulo e  a  f  vel 
B F s. Eft itaque triangulus b s t  triangulo b f  s fmiilis;. 
(nam &:angulos ad b æqualeshabent:) acproinde æqui  ̂
cruris etiam triangulus b s t ,  Apparet igitur lineam 
A S æquari ipfi L b cum dimidia b t .  Quare dupla a  s 
æquabitur duplæ l b  S¿ toti b t .  Sed dupla a  s eft 
quadrupla a  F vel e b.  Ergo quadrupla.e b æqualis 
duplæ L B &: B T .  Sumptâque communi altitudine b t ,  . 
erit redangulum fub quadrupla e b  0¿ b t  contentum>> 
æquale duplo redangulo L b T quadrato b t .  Et ad
dito utrimque quadrato b l  , erit redangulum e b t  
quater cum quadrato L B æquale redangulo l  b t  bis 
cum quadratis b t ,  b L,  hoc eft quadrato l  t .  Qiiia 
veròproptertriangulosiìmileseft t  BadB s utB s adfi F 
five B E,  æquale erit redang. e b x  quadrato b s; &  qua
ter fumptum quadrato R s. Itaque quadr. s r  cum qua
drato L B æquale quadrato L x .  Qiiadratum vero k  
( quod majus eft quam r  s quadr. yuna cum eodem qua
drato L B æquale eft quadrato L g ,  uti ex conftrudlionc 
manifeftum eft , quiafcilicetquadr. a  g  æquale pofituin 
fuit quadratis ex KÔ£ a  b,. Itaque majus eft quadr. L g  
quam l x ,  l  g  major quam L x , . & :  b g  quam b t .  

C^iamobrem circumferentia fuper bg defcripta capax 
ânguh E A F fecabit redam A s î nam iimilis circumfe- 
rentia il fuper bt. defcribatur ea contingec ipfam iii S;

pu n do»
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^ 4  C-H R I s T I A N I H u g e n i i

p u n d o , <^noniam angulus b s t  ipfi e a  F ^equalis eft
triangului'que b s t  æquicruris.

Porro quod c  d  ipii k æqualis eft,iic demonftrabitur. 
Quia quadratum a  g  æquale eft quàdratis e-x K &  a  b:: 
idemque quadratum a g æqualequadratis a  b, b g  cum 
.duplo rfdangulo g  b l .  Erit propterea quadratum k

K

æquâle quadrato B g cum duplo redanguio g e l .  Sicut 
autem b g  ad ^ e  ita eft quadratum b g  cum duplo re
danguio G b L ad redangulum G b e cum duplo redan - 
dulo E B L jiingula enim ad ùngula eam habent rationem. 
Ergo &  quadratum k ad redangulum g b e cum duplo 
4^edanguio£sx u tB c a d ^ E . Eft autem redanguio g b e

æquale
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I l l u s t .  Q i^ R U N D .p R O B .  C o n s t r u c t .  6  ̂
xqualeredangulum c  b d , quoniam c  b adB c  ut E B ad 
B D, propter triángulosfimiles c  B g ,  e b dj  habent enim 
ángulos ad b æquales&: angulum b c g  ángulo b e D.Item 
duplo redangulo e  B l  æquale eft quadratum a  b ,  quia 
propter triángulos fímiles ut s a ,  hoc eft, dupla b e ad 
A B ita a  B ad b L.  igitur ut b G ad b e ita erit quadratum 
ti ad redangulum c b d  cum quadrato a  b .  Sed hifcc 
duobus æquale eft redangulum c  a  d; quoniam in trian
gulo CAD angulus a  bifariam dividitur á lìnea a b .  Ergo 
ut B G ad B e ita eft quadr. k  ad redangulum c a  d. A t 
que hinc porro eodem modo ut in cafu præcedenti con- 
cludemuslineamo c  ipii k  æqualem efte, reperendo ifta: 
Sicut autem G B ad B E,  S e .

Vtrumque fracedentmm Aliter,

Sir datus rhombus a  d b c  cujus produdum latus 
D B. E t data fit linea g .  Oportet ducere redam  

a  N F , ut pars intercepta n  F fit datæ g  æqualis.

Ducatur diameter a  b ,  &  quadratîs ex c  &  a  b fit
1  æquale

UVA. BHSC. SC 12521_2



æquale quadratum a  h , &: ducatur h e ipii b a parallela. 
E t A £ ipil G ponatur æqualis,eademque producatur ad F. 
D ico N F ipil G æqualem eiTe.

Q uod autem ad h  e poní poteil: a  e ipiî g æqualis, 
hinc manifeftum eil. Etenim quadratum a  h majus eft 
quadratis a  x  &: x  h , quum fit angulus a  x h  obtufus. 
Sed idem quadratum a h  æquale ponitur quadratis a b 
feu H x  &  G. Itaque quadratum g feu a  e majus eft qua
drato A X. U nde apparet interfedionem e accidere in
ter punda H X.

Producatur b d &: ponatur ipfi æqualis d r .  &  fit r- k  
parallela D A  vel b c ,  eiqueoccurrantprodudæ  f a ,  b a ,  
H E .in p u n d isM , q ^ k :&  jungatur r  a ,  &  producatur 
ad p.

Quoniam igitur d  r  æqualis eft d  b,  &  r  qjc parallela 
D A,  erit &  M a  æqualis a  n,  &: q^a æqualis a  bî angulus 
autcm b a r  redus quum fit in femicirculo, nam tres hæ

æqua-
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I l l u s t .  q u o r u n d . P r O B . C o n s t r u c t .  

xqualesfunt d  b,  d  a ,  d  r .  Parallelæ autem funt b q^, 

H E K,  ergo &: anguli ad p redi, &  erit h  p æqualis p k .  

Eft itaque quadratum a  h  æquale quadrato A e unà cum 
redangulo h  e k  *. Sed idem quadratum a  h  æquale eft 
etiam quadratis ex g  feu a  e ,  &: ex a  b. Itaque quadr. a  b 

æquale erit redangulo k  e H. A c  propterea k  e ad a  b 
ut A Bad E H. V erüm utK  e ad a  bTcu itaeft e m ad 
M A : &  ut A B ad e H ita A F adF e.  Igitur e m ad m a  ut 
a  F adp E : Et proinde E a  ad a  m ut e a  ad e  F. Æ q u a
lis eft igitur E F ipii A  m; quare &  ipfi a  n . Ideoque &: 
FNÎpfi A E,  hoc eft,datæ G. Q uod erat demonftrandum.

Sitdenuo datus rhombus a  d  b c. cujus produda la
tera b d ,  B C 5 &  data fit linea g .  Oportet ducere redam

N F tranfeuntem per angulum a  quæquc æquaHs fit 
ipfi G. 

Ducatur diameter b A , c i q u e  adangtdos redos r a l .  
I 2 Si
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Si igitur G minor de tur quam r l ,  problema conftrui nc- 
quit, uti fupra quoque didum  fuit. Si vero æqualis, jam  
fadum  eft quod quærebatur. Sit igitur g  major quani 
R  L.  Erit in fchemate adjedo , ficut propofitum eft,' 
conftrudio &  demonftratio eadem quæ in cafu præ
cedenti.

Illud autem hic aliter eft oftendendum, quod adli- 
neam h  e poni poteft a  e  ipfi g  æqualis. SitR s æqualis 
R B, &: jungatur a  s.  Quoniam igitur in triangulo b a s  

à vertice ad mediam bafin duda eft a  r , erunt quadrata 
BR  &  R A fimul fumpta, hoc eft, quadratum b Acum du- 

*gi22.Uh,7. pio quadrato a  r ,  fubdupIaquadratorumsA, a s  *. Ita- 
que quadratum A b duplum cum quadruplo quadrato 
A  R,  hoc eft,cum quadrato r  l ,  æquabitur quadratis b a ,  

A s. Q uare abiato uttiis>que quadrato b a ,  eric quadra
tura A s æquale quadratis b À &: R l ,  ac proinde minus 
qjiam quadr. A  baoiIïpçacquale eft quadratis a b  &  d:
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I l l u s t .  q u q r u n d . P r q b .  C o n s t r u c t .  6 ^  
Eit igitur AS minor quam A h. Sedm ajoreftquain AR. 
Ergopundum s c^diciqter r 5¿ Hj angulus enim a  r  n 
ebcuíüseft. Majeirit^queeftR h  qfigm R s vel R B. Ep 
quum propter triángulos fiiiiilesiit r  h ad p ut r  b ad 
B A, erit quoque h  p major qu^m b a ;  &  quajJrgtui^ h  ? 
majus quadrato a b .  At quadratum h  p cum quadratP 
p A æquatur quadrato a  h ,  hoc eft, quadratis b a  &  g. 
Ergo cum quadratum h  p fit majus quadrato AB,eritin- 
vicem quadr.p A minus quam quadr.G. Patetigitur quod 
ficentro a  circumferentia deicribatur radio a  e  ipii g 
asquali, ca lineam h  e  fecahit.

p  R  O B L.  V I I I .

In Conchoide Imea inyenire confinia 

flex PIS contrarii,

COnchoidem intelligimus quam Nicomyedes excogi- 
tavit ; qua &  angulum diviiit trifariam, &: duas me

dias invenir proportionales. Efto ea c q d , polus g ,regula 
autem a  b  cujus ope defcripta eftj quam fecet g  Q^dan- 
gulos redos. Hæc igitur lineæ proprietas eft, ut duda ad 
ipfam reda qualibet ex g p u n d o , pars hujus inter con- 
choidem &  redam a  b intercepta fit ipii a  Q^quahs.

Q uum  autem apparear partem quandam C on ch oi- 
dis ut infchematei'ubjedo c verfuspolum g  cavam 
ciTe, lineam vero reliquam in infinitum licet utrimq; pro- 
dudam  in diyerfum curvati j qua^fitum eft qua ration^ 
punda ca decerminari poiTent Uibi contraria Aexio int- 
dum capir. E t nos quidem ad hoc iequcntcm inveni- 
-mus conftrudionem.

Sit duabus a  d, a  Q^tertia prapordonaiis a  E >iumcn- 
da verfus g .  Etponacur g f  æqualis .g f . Porco fit c

I 3 ipfi
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70 C h r i s t i a n i  H u g e n i i

ipil G Q ad ángulos redos, &  æqualis duplæ g  A.  Et de- 
fcribatur parabole R o ,  cujus vertex fit r  axis r  g ,  latus 
redum  ipfi a  g  æquale. Centro autem F radio F r  cir* 
cumferentia defcribatur, quæ parabolen fecet in o; Sc 
ducatur o  c parallela a  b occurratque conchoidi in 
pundis c, D. Hæc erunt punda qua^ita in confinio fie- 
xionis contrariæ.

Ifta autem Univerfalis eft conftrudio. A t  quando 
quadratum ex a  Qjionmajuseftquam duplum quadra
ci A  G,  arcus trifedione propoiitum quoque eificiemus. 
E t  diverfè quidem prout a  q. majorvel minorerit quam  
A  G.  Etenim iî minor, defcribendaeft circumferentia 
centro a  radio a  g ,  in eaque ponenda g  k  æqualis duplæ 
G E,  inventæ ut prius. E t  redæ g  h  quæ fubtendit trien

tem
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I l l u s t .  Q i i o R U N D .  P r o b . C o n s t r u c t .  7 1 
t e mc irc um fe re n ci af  k  h  g  æqual is  fu m en da  g  m, &  per  M  

d u c e n d a  uc ante  d c  ipfi a b  parallela.  Cum ve r b  a  

m a j o r  c i l  q u a m  a  g ,  cæceris ad  c u n d e m  m o d u m  c o m p o -  
i icis,hæc t a n t u m  di iFerentiaerit  q u o d  a r c u m  K P , q u i u n à  
c u m  ar cu  g  k  fe m ic i r c u m f e r e n t i a m  expier,  in tria æ q u a 

lia dividere  o p o r te t ,  0«: p a r t i u m u n a m c o n i l i t u e r e  v h ,  ôc 
i ’ubteniæ g  h  æ q u a l e m  i u m e r e  g  m» ^

e

Porro planum eíl Problema cum a  g  æqualis a  q.  

Tu n e enim g  m fit æqualis lateri trigoni ordinati in cir
culo infcripti. Item cum quadratum A q, duplum eí l  qua
drati AG. :  fit enim G M dupla ipiius G A.
Sed &  aliis cafibus innumeris planum erit,quorum ii qui
dem facile difcerni poterunt, qui ad anguli trifedionem 
rediicuntur.

F I N I S ,
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e r r a t a .

Pa g . I . l i n .  1 . ^ o R p o r t ìo n i,in te rp o n e fe m tc ir c u lo m in o r i.  I te m tr ib u s Ji i fc c Io -  
c is , P a g . I. lin . 7 . P ag . 3 . lin . 3 . à f in e . P a g . 4 . lin . i .  p o ft portioy  le g e fe m ic ir^  

chIo m in o r . P a g .3 0 . in fig . m u te tu r P .in  B . P a g .4 3 .Iin .p cn u lt. le g e  3 1 4 1 / 5 1 6 3̂3. 
P a g . 4 4 . lin . j .  p rò  3 1 4  4 . le g e  3 1 4 /.
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